Analiza Funkcjonalna - zad 52

Krzysztof Zakrzewski
30 listopada 2020

52*. Niech
gn = {-1' € X: vaN'fm(w)‘ > n}

-1
m

Latwo zauwazy¢, ze G, = Umen(f! ((—00, —n) U (n, o0))), zatem zbiory G,
s§ otwarte.

Rozpatrzmy dwa przypadki:

I przypadek: V,,G,, jest gesty w X. Z twierdzenia Baire’a zbior G = NG, jest
gesty, a wiec takze niepusty. Wezmy zatem x € G. Wtedy mamy, ze
VoenTmen : | fm(x)] > n. Co przeczy temu, ze {f,}nen jest punktowo ograni-
czona.

IT przypadek: Pewien G,, jest roztaczny z kula B(vg, ), gdzie vg € V ir > 0.
Wtedy 3,,VaeB(wo,r) Vm|fm(Z)| < no, co oznacza, ze rodzina { f,,} jest jedno-

stajnie ograniczona (przez ng) na zbiorze otwartym B(vg,r).



