Zadanie 69b

Dazymy do pokazania, ze dla dowolnego funkcjonatu ¢ € V* zachodzi réw-
nos$é¢ (Jy)*(Jy«(v)) = ¢, czyli po ewaluacji na dowolnym wektorze v € V zachodzi
(Jv)*(Jv+(¢))(v) = ¢(v). Rozpracujmy to krok po kroku.

Ustalenie, czym jest Jy (), jest proste - z definicji kanonicznego wlozenia mamy,
ze jest to element V*** ktory funkcjonatowi a € V** przypisuje liczbe a(yp). Dla
uproszczenia oznaczen w dalszej czesci przyjmijmy f := Jy«(p).

Teraz ustalmy, czym jest (Jy)*(f). To oczywiscie musi by¢ funkcjonal na V', zatem
trzeba ustali¢, jaka bedzie ewaluacja tego napisu na wektorze v. Z definicji operato-
ra sprzezonego mamy, ze (Jy)*(f)(v) = f(Jv(v)). Z definicji kanonicznego wloze-
nia Jy (v) jest funkcjonalem na V* ktory funkcjonatowi ¢, przypisuje liczbe 1 (v).
Ale przypomnijmy sobie, ze f elementowi V** przypisuje jego wartos¢ dla ¢, czyli
f(Jv(v)) = Jv(v)(¢) = ¢(v), a to jest doktadnie to, co chcielidmy pokazaé.



