Zadanie H2

Dla m € N zdefiniujmy U, := {z : sup,, |fu(z)| > m} i G = N,eny Un. Wiemy, ze:
o U, =Unen{ : |fu(x)| > m}, zatem U, jest zbiorem otwartym dla kazdego m.

e G={z:sup,|fn(x)] = o0} jest zbiorem pustym z zalozenia punktowej ograni-
czono$ci, wiec w szczegdlnosci nie jest gesty w X.

e X jest przestrzenig zupekna.

Zatem z twierdzenia Baire’a wynika, ze dla pewnego m zbiér U, nie jest gesty w
X, wiec istnieje taki niepusty zbiér otwarty V', ze U,, NV = (). Z definicji U,, wprost
wynika, ze V jest szukanym zbiorem.



