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Wystarczy, ze uzasadnimy, ze do rodziny F nalezy jakis jednoelementowy
zbiér. Zauwazmy, ze K € F, zatem F # ¢. Spawdzmy, ze do F nale-
zy pewien element minimalny ze wzgledyn na zwieranie, uzywajac lematu
Kuratowskiego-Zorna. Niech A1 D Ay D As.. bedzie zstepujacym ciagiem ele-
mentéw F. Wtedy zbiér A" = NA; jest zbiorem domknietym (jako przeciecie
zbioréw domknietych). Jest zwarty jako domkniety podzbiér zbioru zwarte-
go. Jest takze niepusty z tw. Cantora. Zatézmy zatem, ze mamy ¢ € (0, 1),
x,y € K, takie ze tx + (1 — t)y € A’. Mamy wtedy, ze V; tx + (1 — t)y € A;,
a poniwaz A; € FtoV; x,y € A;, czyli z,y € A'. Mozemy wywnioskowaé, ze
A" € F. Z lematu K-Z wynika, ze w F istnieje element minimalny Fp, jezeli
|Fo| = 1 to koniec. Zatézmy, ze |Fy| > 2. Wezmy a,b € Fy,a # b. Z twier-
dzenia o oddzielaniu dla zbioréw {a}, {b} istnieje funkcjonal p € V* taki ze
o(a) # p(b). Rozpatrzmy zbiér B = Fy N ¢~ (sup{¢ [ }). Funkcja ¢ jest
ciagta, a zbior F{y zwarty, zatem funkcja ¢ [, przyjmuje gdzie$ na nim swoj
kres gorny, zatem zbior B jest niepusty. Zbior B jest domkniety jako prze-
ciecie dwoch zbior6w domknietych, zatem jest tez zwarty (jako domkniety
podzbidr zbioru zwartego). Ponadto B # Fy, poniewaz p(a) # ¢(b). Wystar-
czy zatem pokazaé, ze B € F (dostaniemy sprzecznosé¢ z minimalnoscia Fp).
Weimy z,y € K orazt € (0, 1), takie ze tx+(1—t)y € B. Wiemy, ze Fy € F,
zatem @,y € Fy. Mamy #(z) + (1 — £)p(y) = otz + (1 — )y) = sup ¢ 5,
gdzie z,y € Fy, zatem p(z) = p(y) = sup ¢ [g,. Dostajemy, ze z,y € B,
zatem B € F, co konczy dowdd.



