Matematyczne inspiracje
W Szaradziarstwie
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Co to jest
matematyka

rekreacyjna?
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»-..Nie mozna oczywiscie cafej matematyki sprowadzacé
do zagadek, ale stanowiq one bardzo waznqg jej czesc.
Wielu ludzi swojg przygode z matematykqg rozpoczeto
wilasnie od zadan tego typu...”

Zdzistaw Pogoda, fragment recenzji ksigzki
,0statnie rozrywki” Martina Gardnera

Sudoku, tetris [...] nalezg do tak zwanej matematyki
rekreacyjnej, dziedziny pozwalajgcej w dos¢ przyjemny
sposob zajmowac sie niq i bawic, bez przykrego wrazenia,

Ze gdzies nam umyka jakas wazna definicja...”

Magdalena Galiczek, fragment recenzji ksigzki ,,tamigtowki.
Podroze w kraine matematyki rekreacyjnej” Marka Penszko

tamigfowki sq tak samo pozyteczne dla umystu, jak trening
fizyczny dla miesni...”



Kilka definicjl
| troche historii...



KRYPTARYTM (gr. kryptos = ukryty; arythmos =
liczba) zadanie szaradziarskie w postaci dziatania
arytmetycznego, w ktorym cyfry zastgpiono
literami. Zadaniem rozwigzujgcego jest
odtworzenia owego dziatania. Takim samym
literom powinny odpowiadac takie same cyfry,

a roznym literom - rozne cyfry.

Zadna z liczb wielocyfrowych nie moze zaczynac
sie zerem. Po zastgpieniu liter cyframi powinno
otrzymac sie poprawne dziatanie.

Zadanie musi mieC doktadnie jedno rozwigzanie.
Role liter mogg spetniac rowniez inne symbole:
figury szachowe, symbole kolorow karcianych itp.



Przyklady. 9 KRYPTARYTM

. Symbole nalezy zastapic .cyframi
. tak, aby otrzymane liczby utworzyly
. poprawne dodawanie. Takim sa-

SEE . mym symbolom odpowiadajg takie
' same cyfry, a réznym symbolom -
X SO | rozne cyfry.
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MI1IMEO ,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 5/2010
Autor: Andrzej Bartz
http://cryptarithms.awardspace.us/index.html :

DV 11| e reny s ofianl - Rogrywka, Nie Tylko Sudoku”
+.C D XL 5 r2yly poprawne dodawanio. Ta- 11/2010. Autor: Andrzej Bartz
kim samym literom odpowiadajg
takie same cyfry, a réznym lite-

CMXLI X rom — rézne cyfry.




Lamigtowki podobne do kryptarytmow
znane byty juz w starozytnych Chinach
(jako ,arytmetyka liter” lub ,arytmetyka
stow”) i Sredniowiecznych Indiach

(zadania polegajace na odtwarzaniu dziatan,
w ktorych wszystkie cyfry lub wiekszosc

zZ nich zastgpiono gwiazdkami lub iksami).



W czasach nowozytnych pierwsze kryptarytmy [ = 77%
zamieS$cil w 1924 roku w Strand Magazine T D
(miesiecznik beletrystyczny, ktory ukazywat sie | -
w Wielkiej Brytanii w latach 1890-1950.

W Strand Magazine publikowali swe powiesci

i opowiadania m.in. Arthur Conan Doyle, Agatha
Christie, Graham Greene, Rudyard Kipling, .
Georges Simenon, Lewis Carrol, Edgar Wallace) 1

HENRY ERNEST DUDENEY.

Okreslit je mianem , arytmetyki werbalnej”
(stownej) (,verbal arithmetic”)




Dudeney i jego amerykanski kolega po fachu SAM LOYD
korespondowali przez pewien czas i wymieniali zadania,
lecz Dudeney urwat wymiane listow i oskarzyt Loyda

o drukowanie zadan Dudeneya pod wlasnym nazwiskiem.
Niektorzy (przede wszystkim ,za oceanem”) wcigz jednak
przypisujg Loydowi ,pierwszenstwo”.

W roku 1931 w wydawanym w Belgii ,A{g 43;& ﬁ

francuskojezycznym miesieczniku Sphinx

(poSwieconym w catosci matematyce T
rekreacyjnej) MAURICE VATRIQUANT i - 7 4 {
wprowadzit po raz pierwszy termin e
. - » , M'ﬁ? i
»Crypt-arithmetic kg S
B l‘é |

(stad nazwy ,Kkryptarytm” i ,kryptarytmetyka”)



Opublikowat wtedy niepozornie wygladajace
zadanie poprzedzajac je opisem:

,Kryptografowie, szyfrujgc teksty, zastepujq litery
cyframi. My postqpilismy na odwrot:
cyfry w dziataniu zastqpilismy literami,
a zadaniem czytelnikow jest
rozszyfrowac dziatanie, tzn.

ustalic, jakie cyfry ukrywajq sie

pod poszczegolnymi literami”

Rozwigzanie: A=1, B=2, C=5, D=3, E=7, F=8,
G=6, H=4. Mamy wiec: 125 x 37 = 4625.



ALFAMETYK - kryptarytm, w ktorym cyfry
zaszyfrowane sg literami tworzgcymi wyrazy
powigzane znaczeniowo badz tez stowa sktadajgce
sie w sensowne frazy lub zdania.

Termin ten (,alphametic”) wprowadzit

w 1955 roku w kanadyjskim czasopismie
Globe And Mail ].A.H. HUNTER.



Za najstarszy alfametyk uznawany jest
(najpopularniejszy i najczesciej cytowany kryptarytm
na Swiecie)
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autorstwa H.E.Dudeney’a, ktory ukazat sie w dziale
tamigtowkowym brytyjskiego miesiecznika Strand
Magazine w roku 1924.



Jesli wszystkie stowa w alfametyku s3
liczebnikami lub jego litery w inny sposob
przedstawiajg liczby (np. w zapisie rzymskim)
oraz tresc alfametyku jest "sensowna”
(prawdziwa), to okresla sie go jako

PODWOJNIE PRAWDZIWY

(ang. ,doubly true”).



Przykitad .

Podwojnie prawdziwy alfametyk autorstwa
ANDRZE]JA BARTZA
(Journal of Recreational Mathematics, 2005-2006)

(FOUR)3 + (FOUR)3 =
(FIVE)? + (ONE)3 + (ONE)2 + (ONE)3

(ang. 43 + 43 =53+ 13+ 13 + 19)

Rozwigzanie: FOUR = 1380, FIVE = 1725, ONE = 345.



296 / ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 33(4) ALPHAMETICS ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 32(4) ALPHAMETICS / 297

2716. Big Wheels by Frank J. Mrazik, Montreal, Quebec 2661. Digimetic by Tom Marlow, Essex, United Kingdom

Solve this carfully in base 16: Solve the digimetic

AUSTIN + MARTIN + AUSTIN + MINI + BEETLE + BUGATTI +
CADILLAC + CAMARO + DODGE + DART + DUESENBERG +
HONDA + ACCORD + LAMBORGHINI + LINCOLN + CONTINENTAL +
MERCEDES + MODEL + T + MONTE + CARLO + MUSTANG +
OLDSMOBILE + CUTLASS + SAAB + SEDAN + STRETCH +

LIMOUSINE + SUBARU = AUTOMOBILES. Solve the alphametic:

CXLVIIL + XLVIIl + CDVII + XCVI + CCV + XL + D = MCDXLIV.

3094 x 7=21658.
Solution: 5817 x 6 = 34902.

2662. Roman Triangle by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany

Solutions to 33(4) Alphametics ,
Solution: 1563000 + 563000 + 14300 + 5130 + 113 + 56 + 4 = 2145603.

2657. Look It Up by Charles Porter, Freeport, Texas
2663. English Cubes by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany

Solve the alphametic:

Solve the alphametic:
TEA + BREW + TWO = EIGHT. 3 3 ) ) )
(FOUR)’ + (FOUR)? = (FIVE)’ + (ONE)? + (ONE)’ + (ONE)’.

Solution: 912 + 8714 + 943 = 10569, with 2 and 3 interchangeable.
Solution: FOUR = 1380, FIVE = 1725, ONE = 345.

2658. Little Women by Bemard J. Portz, Wauwatosa, Wisconsin
2664. Trigster by Brian Barwell, Middlesex, United Kingdom

Solve the alphametic:

Solve the alphametic:
AGNES + ADELE + ALICE + AVIS = LADIES, 5 ) ,
where LADIES is maximal. (INN)'=(NEW)"+(WIN) +(NEWYWIN).
Solution: 97650 + 91525 + 92345 + 9830 = 291350, with 6 and 8 Soluion: INN =511, NEW =104, WIN =451.

interchangeable.
2665. Arithmetically Accurate—English by J. Take, Kanagawa, Japan

2659. One Voice by Hunter H. Faires, El Paso, Texas Solve the alphametic:
Solve the alphametic: 67363 x (TWENTYNINE) + 114992 x (FIFTYNINE) +
ELSA + SANG + AN + ARIA + IN = OSLO, 2646 x (NINETYNINE) = NINEMILLIONNINE

where OSLO is minimal.
Solution: 67363(4683403538) + 114992(252403538) + 2646(3538403538) =

Solution: 3012 + 1295 + 29 + 2682 + 89 = 7107. 353875115933538.
2660. Our Hero by Alf D. Seider, Bayside, New York 2666. Arithmetically Accurate-Latin by Giulio Cesare, Rome, Italy
Solve the alphametic: 6(DUO) + 4OCTO) + DECEM + 2(UNDECIM) +

(24) x (JACK) = BAUER 2(DUODECIM) + DUCENTI = TRECENTL.

where BAUER is maximal and 2 and 4 are reusable. Solution: 6(198) + 4(R768) + 12724 + 2(9312754) + 2(19812754) + 1972365 =

Solution: 24 x 3621 = 86904. 60272365,



Jesli alfametyk jest podwojnie prawdziwy,
wystepuja w nim wszystkie cyfry oraz ma
jedno rozwigzanie, to nazywa sie go

IDEALNYM PODWOJNIE PRAWDZIWYM

(ang. , ideal doubly true”).



Przykiad .

[dealny podwojnie prawdziwy alfametyk autorstwa
ALANA WAYNE
(The American Mathematical Monthly, 1947)

FORTY + TEN + TEN = SIXTY

(ang. 40 + 10 + 10 = 60)

Rozwigzanie: 29786 + 650 + 650 = 31486.



Czasem podawane sg dodatkowe warunkKi,
utatwiajgce rozwigzanie (lub gwarantujgce
jego jedynosc).

Przykiad.

Liczby w dodawaniu
zastgpiono stowami. Takim
samym literom
odpowiadajg jednakowe
cyfry, a roznym

literom rozne cyfry. Pod
literami na niebieskim tle
ukrywajg sie cyfry
nieparzyste.
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Wiedza i zycie, sierpien 2000
Marek Penszko, Puzeland,

Rozwigzanie: 9067+213+4686+59643+643+4391=78643.


http://penszko.blog.polityka.pl/
http://penszko.blog.polityka.pl/

Przyktad.
[loczyn liczby trzycyfrowej i liczby dwucyfrowej ma postac

PPP o ,
Liczba ,p” moze oznaczac
X PP dowolng liczbe pierwsza,
niekoniecznie takg sama.
Podac wyjsciowe liczby.

PPPP XXII Miedzynarodowe
Mistrzostwa w Grach

Matematycznych

I Logicznych

PPPPP VI Mistrzostwa Polski w GMIL

Finat krajowy - Il dzien,

18 maja 2008

Rozwigzanie: 775 x 33 = 25575.



Przyktad.
Kryptarytm z warunkiem dodatkowym: brak cyfr 3, 4 i 5.

W
MAJU
'j A K Rewia Rozrywki 5/1994
+ W Autor: G. Kowalewski
RAJU

Rozwigzanie: 7 + 1890 + 986 + 7 = 2890.



Przykiad.
Kryptarytm z maksymg i warunkiem dodatkowym:
dwucyfrowe liczby DZ, RZ, DZ sa liczbami pierwszymi

DZIEL : | = RZADZ

Rewia Rozrywki 5/1994, Autor: Marek Penszko

Rozwigzanie: 39270 : 2 = 19635.



Kryptarytm Feynmana

Richard Phillips Feynman, wybitny
fizyk, noblista, jak wiekszoS¢ umystow
Scistych miat smykatke do famigtowek.
Wzmianki na ten temat pojawiajg sie
zwlaszcza w listach z czasow studenckich.

W jednym z nich, z listopada 1939 roku,
adresowanym do matki, syn zamiescit tamigtowke
przeznaczong dla ojca. Byt to kryptarytm, przyktad
wowczas bardzo trudny i pracochtonny (nie byto
kalkulatorow), a i dziS mogacy sprawic sporo
ktopotu. Oto jego polski zapis oraz oryginalny,
amerykanski na fotokopii listu.
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Latwo sie domyslic¢, o co chodzi. Wiekszos¢
cyfr w zapisie dzielenia zastapiono
kreseczkami, a pozostate literami A.
Wszystkie litery skrywajg taka sama cyfre,
ktora nigdzie nie jest zastgpiona kreska.
Feynman przyczynit sie do
rozpowszechnienia tej tamigtowki, ale nie
jest ona jego dzietem.

Zostata opublikowana w 1936 roku na
tamach American Mathematical Monthly.



DIGIMETYK (ang. ,digimetic”)- to odmiana
kryptarytmu, majgca postac¢ poprawnego
dziatania. Kazdga z wystepujgcych w nim cyfr
nalezy zastgpic inng (réozng od niej) cyfra.
R6znym cyfrom powinny odpowiadac rozne
cyfry, a takim samym cyfrom - takie same.
Ten typ zadania jest drukowany (choc niezbyt
czesto) w USA i w Kanadzie.



Przykiady.

Digimetyki autorstwa TOMA MARLOW
(Journal of Recreational Mathematics, 2004-2005
i2005-2006)

297 x 18 = 5346

Rozwigzanie: 186 x 39 =7254.

3094 x 7 = 21658

Rozwigzanie: 5817 x 6 = 34902.



Przykiad .
Digimetyk autorstwa ANDRZEJA BARTZA
(Rewia Rozrywki, 10/2007)
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ALGEBRAF (od algebra, arab. al-dzebr -
potgczenie i gr. graphein - pisac)

zadanie matematyczno-logiczne, w ktorym cyfry
zastgpiono literami (rysunkami) potgczonymi

w poziomie i w pionie znakami dodawania,
odejmowania, mnozenia i dzielenia. Rozwigzanie
polega na odgadnieciu zaszyfrowanych cyfr

(i czesto dodatkowego hasta) tak, by sprawdzity
sie wszystkie uktady dziatan arytmetycznych.
tamigtowka znana juz w okresie
miedzywojennym, w Polsce popularna od
pierwszych lat po Il wojnie Swiatowej.



Przykiady.

ABCD : ED CF

X @& x X =
+ + i "
IEET O o EAF+GAF=DEH
I NG D - O =

Magazyn Mitosnikéw Matematyki, ACEH = GGC

styczen 2003

DBD

Rozwigzanie: dziatania w rzedach, od gory:

89 X 83 =7387,7518 :42 =179, _ -
7607 — 41 = 7566. Wiedza i zycie, listopad 1997

Marek Penszko, Puzeland,

Rozwigzanie: dziatania w rzedach, od gory:
1748:38=46, 316+516=832,
1432-554=878.



ARYTMETYKA SZKIELETOWA (ang. ,skeleton
arithmetic” )- dzial matematyki rekreacyjnej,
obejmujacy zadania, ktore polegajg na
odtwarzaniu petnego zapisu dziatania
arytmetycznego na podstawie jego “szczatkow”.
Nazwa Kkojarzy sie ze stosowang m. in.

w archeologii i kryminalistyce rekonstrukcjg
antropologiczng wygladu twarzy na podstawie
zachowanej czaszKi.

W dziataniu arytmetycznym, ktorym zwykKkle jest
mnozenie lub dzielenie, szKielet tworzg miejsca po
cyfrach (i na cyfry), czyli puste kratki.



Nazwy takich tamigtowek bywajg rozne. W jezyku
angielskim obok szkieletowego mnozenia lub
dzielenia zadania czesto wystepujg jako kryptarytm
(np. w artykutach Martina Gardnera).

W Polsce i w wielu innych krajach zaliczane bywaja
do tzw. rebusOw matematycznych lub liczbowych.
Przed laty czesto goscity na tamach czasopism
szaradziarskich jako ,zamazane” lub ,zaplamione
dziatania”.

Pod nazwag, ktorej geneza jest podobna - ,molowe
rachunki ”- znane sg w Chinach i Japonii, gdzie byty
popularne juz w XVIII wieku. Nietrudno zgadnac,
skad okresSlenie molowe: dziatanie zapisano na
papierze, a papier powygryzaty mole.



Do rozrywkowej rekonstrukcji najlepiej nadajg sie
dwa rodzaje dziatan - dzielenie i mnozenie, gtoGwnie
ze wzgledu na iloczyny czgstkowe. Zapis mozna
wowczas rozgryzac, czyli ujawniac cyfra po cyfrze,

na rozne sposoby, wykazujac sie logicznym
mySleniem, sprytem i spostrzegawczoscig,
wykorzystujac przede wszystkim tabliczke mnozenia!

Dwa zadania (z dzieleniem) nalezgce do arytmetyki
szkieletowej uchodza za klasyczne i wzorcowe.
Przede wszystkim ze wzgledu na minimalng liczbe
ujawnionych cyfr, czyli jedng oraz oczywiscie jedno
rozwigzanie.



Pierwsze to samotna siodemka opublikowana
w roku 1922 na tamach Strand Magazine.

Drugie - samotna osemka z American
Mathematical Monthly zroku 1954.

/

Rozwigzania: 12128316 :124 = 97809, 10020316 : 124 = 80809,



,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 4/2009
Autor: Stawomir Koszelew

,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 10/2009
Autor: Jozef Archacki




Przykiady.

L

Rozwigzanie: 95/247 + 86/13 =17.

X Dodatkowa informacja - wszystkie cyfry
sg nieparzyste, oprocz jednej -

w niebieskiej kratce.

styczen 2010

Rozwigzanie: 15x93 =45 + 135 =1395.

Polityka, tamiblog, Blog Marka Penszko,

http://penszko.blog.polityka.pl



Przykiady. Dziatania ,szkieletowe” bez ujawnionych cyfr

Dodatkowa informacja: w zapisie
dziatania wystepujg wszystkie cyfry -
kazda dwukrotnie. Autorem zadania

jest holenderski matematyk Frederik
— Schubh.

Rozwigzanie: 969 : 8 =121,125. Rozwigzanie: 179 X 224 = 40096 .



KrzyzowkKi liczbowe - to krzyzéwki roznigce
sie od ,tradycyjnych” przede wszystkim tym,
ze diagramy wypetniamy nie literami, lecz
cyframi.

Zamiast ,,zwyklych” objasnien wyrazow -
podawane sg pewne informacje

0 odgadywanych liczbach (np. ich wtasnosci
lub tez informacje o ich sumach w wierszach,
kolumnach itp.)



KRZY-

ZOWKA

Przykilady. !

Poziomo:

1) liczba sktadajaca sie z czte-

E rech kolejnych cyfr w po-
rzgdku malejgcym.

4) kwadrat kwadratu liczby.

5) kwadrat liczby.

6) liczba skfadajgca sie z czte-
rech kolejnych cyfr w po-
rzadku rosngcym.

8) iloczyn trzech kolejnych
liczb naturalnych.

Poziomo: L 3
B) szescian 7 =
D) wielokrotnos$¢ jedenastu
F) kwadrat liczby pierwszej B 4
G) liczba nieparzysta 8
H) suma pieciu kolejnych liczb catkowitych.
Pionowo: Pionowo:
; i i iei iai 2) iloczyn szescianu liczb
A) kazda nastepna cyfra jest o jeden mniejsza od poprzedniej ) i ”ngy o ;ej'u iczby
B) potega 3) liczba pierwsza.
0) kaZda nastepna cyfra jest.o jeden wiq.ksza od poprzedniej ‘5‘; ﬁ;i%‘i‘:tnlig%zybierwszej.
E) iloczyn trzech kolejnych liczb catkowitych 7) suma pieciu kolejnych
F) kwadrat. liczb naturalnych.
Polityka, tamiblog, Blog Marka Penszko, ,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 1/2009
lipiec 2009 Autor: Zbigniew Zarzycki

http://penszko.blog.polityka.pl



Przykiady.

Do diagramow nalezy wpisac
liczby sktadajace sie z roznych
cyfr (od 1 do 9), ktérych suma
wynosi tyle, ile wskazuje liczba
w tréjkatnym polu.

Rozrywka. Nie Tylko Sudoku
11/2010,
Autor: Bogdan Przybyszewski

17 \J 11 19\J10 \J11 20 \/10
3»7 v 6" v A 4 g>v £
11°\/28 23\/ 6 2
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31p 8p 6pY
30 21
o & |7 2
6 \/8 6 7
27 \J10
i 16pY |V 10p" i
11°\/23 10
31bY v 21> 10p
21p 4» 20p 13p
7p 4
27 \[87 11 \J15 7 \J25 \[15 \J20 \10
4>V A 4 13»7 v 16" v A 4 v A 4
5 9 28 42
1Hpy 7 4 ¢
14 10 13
34p i 34p Y 27p A
11
15p 8p 12p- b4 6p
21 15
8p 13pY 14p Y 12p
29 7 25 25
gy 7> 12p b4 16p- b
6 6 10 10
14p 13pY Y. 7> ¥ 16p-
16 16 13
31p ", 30p Y 23pY
12p 12p 13p 9»

39



Przyktad.

W puste kratki nalezy wpisac
cyfry od 1 do 9. Biate liczby
w czarnych kratkach sg
sumami wpisanych cyfr.
Liczba nad uko$ng jest sumag
cyfr znajdujacych sie na
prawo, a liczba pod ukosng
kreska jest sumg cyfr
znajdujacych sie pod nia.

W obrebie jednej sumy cyfry
nie moga sie powtarzac.

tamigtowki logiczne. Logi-Mix
nr 29, listopad 2010.

40



Przykilady.

SUMY [74)

| W kratki nalezy wpisac licz- |
. by od 1 do 9 tak, aby w kaz- |
| dym rzedzie i kazdej kolumnie |
. wystepowaly rézne liczby, |
. ktérych suma wynosi tyle, ile |
. liczba poza diagramem. ‘

2 25

8 21

3 21

12
18127|18|16

,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 11/2010
Autor: Zbigniew Zarzycki

|
il
g
L

!
|
|
|

77 WYSPY SUM

W kratki nalezy wpisac cyfry od 1 |
' do 4 tak, aby w kazdym rzedzie |
' i kazdej kolumnie wystepowaty |
. cztery rézne cyfry. Liczby w szarych |
. kratkach wskazujg sume cyfr w sg- |
|
|
|
!

1 !

~ siednich biatych kratkach stykajg-
. cych sie bokiem lub wierzchotkiem.

7 8 51
17 10 11 |
13| |19 |12 |

11 12 11
11 6| 4

,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 3/2009
Autor: Stanistaw Wojciuk
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Zadania rozne. & B
- +

o
_ -} b's iy

NA SZALKACH 1757 + - =|3

Dwa odwazniki zawieszone na jednej poziomej belce pozostaja w réwnowadze, jesli iloczy- - e ==
ny diugosci ramienia od punktu zawieszenia i masy odwaznika sq sobie réwne. Na szalkach
nalezy rozmiesci¢ odwazniki o réznej masie (od 1 do 9) tak, aby ukiad pozostawat w réwno-
wadze. W obliczeniach pomija sie cigzar elementéw, na ktérych zawieszone sg odwazniki. 3 3 3

TABLICA
DZIALAN

W kratki nalezy wpisac liczby od 1 do 9
tak, aby otrzymane dziatania byly po-
prawne.

»Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 3/2009 ,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 11/2009
Autor: Stanistaw Wojciuk Autor: Stawomir Koszelew

7Y TAKIE SAME SUMY
ROWNOSC 18V x W pola nalezy

| wpisac brakujace
| liczby od 1 do 11

W kratki nalezy wpisa¢ | tak, aby sumy
cyfry od 0 do 9 (ujawnio- . trzech liczb wokot
- + == o no 7 i 8) tak, aby otrzy- | czarnych kropek
7 8 mane liczby utworzyty | byly takie same.
poprawng réwnosé. '

JRozrywka. Nie Tylko Sudoku” 1/2009 sRozrywka. Nie Tylke Sudoku® 11/2010
Autor: Stawomir Koszelew Autor: Zbigniew Zarzycki "



Andrze] Bartz —
P s matematyk,
y _ _\ informatyk,




Andrzej Bartz - ukonczyt Sekcje Metod
Numerycznych i Maszyn Matematycznych na Wydziale
Matematyki i Fizyki Uniwersytetu Warszawskiego.

W latach 1969-87 byt pracownikiem Politechniki
Warszawskiej (jako starszy asystent i potem giowny
specjalista ds. zastosowan matematyki). Od roku 1987
mieszka w Niemczech (do niedawna w Erlangen),
pracuje jako informatyk w Herzogenaurach

w siedzibie gtownej koncernu Schaeffler Technologies
GmbH & Co. KG.

Czotowy popularyzator matematyki rozrywkowej,
wybitny autor kryptarytmow i alfametykow

(w ponad 20 jezykach). Jako jedyny na Swiecie

tworzy wielojezyczne uktady alfametykow.

Utozyt tez najdtuzszy mozliwy alfametyk zapisany
cyframi rzymskimi.



Debiutowat w 1957 r. Przygodzie (jeszcze jako uczen
szkoty podstawowej), potem w Rozrywce (juz jako
licealista ) w 1962 roku.
Studia i pierwsze lata pracy wytaczyty Go
z szaradziarstwa. Powrdocit dopiero w roku 1980.
Procz Rozrywki, Rewii Rozrywki i Szaradzisty
wspotpracowat tez z Sam Na Sam.

: JOURNAL OF
Na poczatku lat 80-tych nawigzat RECREATIONAL
wspolprace z nowojorskim pismem el S

matematycznym Journal s# 5!
of Recreational Mathematics. =0 2
Pierwsze Jego publikacje w JRM > +2é9§‘\
mialy miejsce w latach 1983-1984. VQJ_'.I

OOOOOOOOOOOOOOOOO



W zeszycie 35(2) Steven Kahan (redaktor naczelny
dziatu , Alphametics and Solutions”, wyktadowca
matematyki w Queens College of the City University
of New York) poswiecit Mu pot rubryki i mitg laudacje,
co jest ogromnym wyroznieniem, bo - jak Andrze;

Bartz sam napisat w liscie — ,,...niektdre nazwiska z jej
tamow (np. Donald Knuth) zapierajq dech
w piersiach...”.

Uktadanie rekordowych alfametykow pozwolito Mu
potaczyc trzy pasje: matematyke, informatyke

i szaradziarstwo.

Za jezyKi ,przyjazne” autorom alfametykoéw uwaza np.
angielski i wloski, zas polski i niemiecki - jako racze;
,2niezbyt przyjazne”...



Przyklady wielojezycznych kryptarytmow
autorstwa Andrzeja Bartza.

Finsko-rzymski uklad alfametykéw

Uklad kryptarytmow

Y K § | X X ! -
‘ p 3 : L3, i, Litery w wyrazach nafazy zastapi¢ cyframi, tak aby otrzy-
Y KS | CLXYV mane lczby utworsyly popeavne mnotenio | dodavwane, Ta
Y K S | GG XL Kim samym |iterom w obu dZiaanach oopowintaja Wkie sa-
: me litery, & rddnym lierem — réine cyfry,
YKSs 1 ||+ ccLxx i x .
Y K § DCCLXX 1 | AxUNU = KVAR DU+ UNU=TRI
M W roZwiizaniu wystrczy podac, e wynos: soczyn | suma
KUUS | W jpayhku eeparane; UNU - 1, DU - 2, TRI - 2, KVAR - 4,
Nr @ Andrze| Barlz

Utery nalazy 2asigpic takimi cyframi,

aby otrzymane &

Mesty slowniczek Srsko

by utwarzyly poprawne

poluk dodawania. Tk nym lisrom w oy
VI = ey Udstunieeh oopowiansg 1ake same oy

‘ KUOUBE - azenl fry, & réereym Werom rding viry
\ Nr 12 Andrze] Bartz - Niamcy

Rzymska trzynastka

Cylry rzymekia nalazy rastgpnid syframi
arabekimi, tak aby powstalo popravwne do-
aawania

DCCCLXXXVII
DCCCLXXXVII
Lm

LXXVIN

CXXVIII
+ CoCLin

MMCCCLXXXVIII

Takim samym cylrom rzymskim odpowia:
d.‘lj.‘\ fakia aama f'y‘ry arahekic W rozw A2a-
niu wystarczy podad sume

Nr 24 Andree| Bartx

Slowensko-rzymski uklad kryptarytméw

Uléry w skmerskich slowach | liezhbach raym.
shich nalezy zastqpid sawmi cylramil aby obrzy

Polsko-dunski uklad kryptarytmow

4=STO+12= OSIEM+28 = SIEDEM+108 = JEDEN = OSIEMSET
2*NI+8~TRE+5-TO+8 ~ EN =TRES
3=NI+2~OTTE+ 3=TRE +2~TO+4~EN=TRES

Iy, @ 1O2rWm MEOm « roans cyvy

mane bczbry utworzyly poprawng rownania, Ta-
um samym Inerom odpowadaly ke same cy-

Nr 13

DVA x DVA + PET = DEVET
CLXXVI + CXCVI + COXIX = DECXCH

W rozwigzaniu wystarcey podsd liczby z col

nega rzedy

Andrzs| Bartz

Litery shiadajguu iy i nuzwy Nozetnikow w
R ZyKU pakkiom | duniskim naledy zastapid takimi
eyimml aby powstale wotan gpoedh Neaby
tworayly poprawno réwnanka. Takim samym
Mmum Wpowisusg mKke sama oynry. W
azwiazaniv wystirazy podad. lle wynoazg
ORUEMSEY | TRES

Murelia lezabnivi v

Polsko-angielski
ENE1, 1052 IHE=3, ukiad kryptarytmow
OTTEw & Ni=9 TRES = 80
Nr 13

Lilery siindmgoe 8 na nazwy lozebiikow w [g2yku polsm
| angielskim naelezy zastapic takimi cyframi, aby powstala w ton
sposAb hczby tworzyly poprawna rommana, Tacen samym lilerom
odpowiadajg takle same cyfry. W roawigzaniu wystaczy podad,
s wynas OSSEMSET

Anceze) Bartz

Andrzef Bartz

2x ONE =TWO

2 x STO + 43 x OSIEM + 27 x SIEDEM + 67 x JEDEN = OSIEMSET
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W pola diagramu nalezy wpi-
saé symbole koloréow karcia-
nych tak, aby kazdy z nich wy-
stepowal w kazdym rzedzie
i kolumnie. Jedno pole w kolum-
nie pozostanie puste (bez atu).
Symbol poza wierszem (kolum-
ng) zdradza pierwszy symbol
wystepujacy w tym wierszu (ko-
lumnie) podczas poruszania sie
w kierunku wskazanym strzal-

Y YL e

Nr 89

HISZPANSKO-RZYMSKI
UKLAD ALFAMETYKOW*

XXVil
CCLIX
DCCXXV

+SEIS +DCCXXX
DOCE MDCCXL I

Maty stowniczek hiszparisko-polski:
seis — szesé
doce — dwanascie

Nr 90

POLSKI
ALFAMETYK*

el
* L[]
L0

Litery odgadnietego znaczenia
rysunku nalezy wpisa¢ do diagra-
mu i rozwigza¢ alfametyk, pamie-
tajgc ze takim samym literom od-
powiadaja takie same cyfry,
a roznym literom — rézne cyfry.

W tekscie alfametyku wystepu-
ja tylko trzy rézne litery.

Nr 91

% Alfametyk to taka odmiana
kryptarytmu, w ktorym cyfry sg
zaszyfrowane literami tworzacy-
mi wyrazy powigzane znaczenio-
wo badz tez slowa skladajace sie
w sensowne frazy lub zdania.

10/ 200 F

H ok ok ok A ok ok ok K K ok ok ok ok ok k ok kK ok k ok ok k k K K K K k K K K K

KRYPTARYTM
ROSYJSKI

Litery nalezy zastgpic takimi cyframi, aby

powstale w ten sposob liczby utworzyly
poprawne dziatanie. Takim samym literom

odpowiadajq takie same cyfry, a réznym
literom — rézne cyfry.
IIECTh
HIECTb
IIECTb
JAEBATH
JEBATH
JEBATH
- JIEBATH
JEBATDH
JEBSATDH
JEBSTH
JEBATH
JEBATH
JEBATH
CTO
CTOLIECTb
CTOHIECTb
CTOLIECTb
CTOCEMb
+ CEMB/IECSITCEMb

CEMBCOTIECATH

Nr 92

KRYPTARYTM
Z KRZYZOWKA
PANORAMICZNA

W miejsce liter nalezy podstawi¢ takie cyfry,
aby powstale liczby zlozyty sie na poprawne do-
dawanie. Takim samym literom odpowiadajg takie
same cyfry, a réznym literom - rézne cyfry.

Nr 93

DIGIMETYK

Digimetyk (ang. digimetic) jest odmiana kryptaryt-
mu, majgcg posta¢ poprawnego dziatania. Kazdg
z wystgpujacych w nim cyfr nalezy zastapi¢ inng
(rézna od niej) cyfra. R6znym cyfrom powinny odpo-
wiadaé rézne cyfry, a takim samym cyfrom — takie
same. Ten typ zadania jest drukawany choé niezbyt
czesto, w USA i Kanadzie.

23456789
+54553718

78010507

Nr 94

K ko KK K K ok Kk kK K Kk ok ok K Kk Kk kK K * ‘ng(/\)lA, ﬂ/o:g‘{(JI{) * % ok ok ok k ok ok K K K ok k ok ok K K k K Kk ok & k K K K X Kk X K Kk X
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O, psia kosc...

Kryptarytmy ,wplecione’
w zabawna historyjke

Rewia Rozrywki, 3/2001

)

Kiedy po Ustawowyeh zaostrzeniach Wprowa-
dzino surowy nakaz: Kaganiec nos | pazy leiats o

| orle”, rozdrazniony pieskl $wiat wvlegt na ulice.
- Cho jazgot byt strasativy, spontariczna demon

sltacia ped hasten: ,Pieska ich niebieska® odby-
wala sig pokojowo [niktnikoge hie ugryt Demon-
stranct dornagal sip rozszerrenia psich swobéd:
PRECZ xZ & OBROZA

NIGDY x NA = SMYCZY
OFaz poprawy warunkew bytowych:

WEDLINA - DLA = PSOW

GNATY | NA = STOL

Pastulowano takie zikwidowanis podatky od

PSéw | znigsienie segregaci TaBowel

Chot pogoda byia pod psem, manifestacia

rwata wisle godzin. Doprero gdy grupki Prowo-

O, psia kosé

Katodw 7 radykalnege ugrupowania  Koalicia

Pstw & Rodawodem”™ faczely wyszozexiwad:
DOG » DO = WELADZY
KOTY x NA = PLUTY
o akei przystaply policyine wilczury, Wiedy

przywodca anarchistw Reksio warkngh
Ox PSIA = KOSE

Nie bylo to haslo do boju. lecr do odwroty, De-

monstranci podkulili agony © jak zbite psy roz-

plerzchii sie do swoich bud | domaw. Wirdlos
Znsw rapatowat tad | porzadek, i
Ministerstwe Spraw Dyskrettiyoh zwiaca 8ig
de czytainikdw 2 apslen o WEOOHIrACce w rtasTy-
frowaniy psich postulatéw | hasta wichrzyoisla
Rexsia, Jak wykazato dochodrenia whlepoe, sg
ong kryptarytmami, '
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Publikacje w Journal of Recreational Mathematics

J. RECREATIONAL MATHEMATICS, Vol. 33(3) 220-225, 2004-2005

ALPHAMETICS AND
SOLUTIONS TO 32(3) ALPHAMETICS

Edited by: STEVEN KAHAN

Please send solutions and proposals for new puzzles to Steven Kahan, 78-51 220th
Street, Hollis Hills, New York 11364.

Alphametics

2645. Whoa, Nellie! by Hunter H. Faires, El Paso, Texas

(Of course, ARCARO
is the greatest.)

=R lesli~]
ag»=
>onao
A= T
Qlm va m ~

A

2646. Lemon Lover by Bernard J. Portz, Wauwatosa, Wisconsin

4]
—

v
<pPIE< >

== >

(The most FLAVOR here.)

OF» O~
A" O3~

FLA

2647. Tribute To 2006—1 by Junya Take, Kanagawa, Japan
VII+VIII+XC+CM+MI=MMVI

2648. Tribute To 2006—2 by Junya Take, Kanagawa, Japan
I+VII+VIII+XC+CM+M=MMVI

220
© 2006, Baywood Publishing Co., Inc.
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ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 32(3) ALPHAMETICS / 221

2649. Tithe by Chuck Porter, Freeport, Texas
(INCOME)+(TEN)=TAX
(Strive for the least TAX.)
2650. Doubly True—Italian by Giulio Cesare, Rome, Italy

UNO + TRE + OTTO + NOVE + DIECI + UNDICI +
DODICI + VENTI + VENTUNO + CENTODUE +
CENTOTRE = TRECENTO.
(I+3+8+9+10+11+12+20+21+102 + 103 = 300)
2651. Two Ways To Eighteen by Donald Knuth, Stanford, California

SEVEN + TEN + ONE = THREE + NINE + SIX.

2652. 3-4-5 Triangle—Swabhili by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany
(INEY+(TATU)=(TANO)

2653. 3—4-5 Triangle—Esperanto by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany
(TRIV+(KVARY=(KVIN)

2654. Old Adage by Frank J. Mrazik, Montreal, Canada

A+FRIEND+IN+NEED+IS+A+FRIEND=INDEED
(Solve this alphametic in base 12.)

2655. Them’s Big Words by Truman Collins, Lake Oswego, Oregon

APPERCEPTION + ARISTOCRATIC + CONCESSIONAIRE +
CONSCRIPTION + INAPPROPRIATE + INCAPACITATE +
INCONSISTENT + INTERCEPTION + OSTEOPOROSIS +
PERSPIRATION + PRESCRIPTION + PROSCRIPTION -+
PROSOPOPOEIA + PROTECTORATE + PROTESTATION +
STATISTICIAN + TRANSOCEANIC + TRANSPIRATION =
ANTIPERSPIRANT.



J. RECREATIONAL MATHEMATICS, Vol. 35(2) 150-155, 2006

ALPHAMETICS AND
SOLUTIONS TO 34(2) ALPHAMETICS

Edited by: STEVE HAN

Please send solution:
Street, Hollis Hills,
This column

y York 11364.

superb creative skills!

Alphametics
2729. Waterfowl
EGRET
EIDER
—) GOOSE
i GREBE
IBIS
TERN
BIRDS

2730. For Methuselah—Italian

SEICENTO + CENTODUE + CENTO + VENTINOVE +
VENTIDUE + DICIOTTO + DODICI + DIECI + SETTE = NOVECENTO
(600 + 102 + 100 + 29 + 22 + 18 + 12 + 10 + 7 = 900)

150

© 2009, Baywood Publishing Co., Inc.
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d proposals for new puzzles to Steven Kahan, 78-51 220th

es the proposals of two of our most prolific
contributors—Andrzej Bartz of Erlangen, Germany and Frank J. Mrazik of
Montreal, Canada. These two gentlemen have amassed a large stockpile of
ingenious alphametics, a small sampling of which follows. The first six were
devised by Andrzej, while the last six belong to Frank. Kudos to both for their

1l

2731.

ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 34(2) ALPHAMETICS / 151

For Methuselah—German

2(HUNDERTDREI) + 4(SIEBEN) + 57(NEUN) + DREI + 150(EINS) =

2732.

2733.

2734.

273s.

2736.

2737,

2738.

2739.

NEUNHUNDERT
(2(103) + 4(7) + 57(9) + 3 + 150(1) = 900)
Iberian Squares—Portuguese
(SETE)” + (SEIS)’ = (NOVE) + (DOIS)?
(72+62:92+22)
Iberian Squares—Catalan
(SET)’ + (SIS)’ = (NOU) = (DOS)’
(72+63=92+22)
The Big Apple
(NEW)® = (YORK - CITY)?

The Thirty-Sixth President
(LYNDON)xB=JOHNSON

Doubly True—Roman
(I+H+HTI+IV+V+VI+ VI + VI + IX +
X+ XI+XII)(XV)=MCLXX
Old Adage—1
(X)(WRONG)=(3)(RIGHT)
where 3 is reusable.
Old Adage—2
A+[(WILL)+(IS)](A)+DEAD+ GIVE = AWAY
where DEAD should be dead even.

Independence Day

A = (HAPPY) + ((4) (TH) + (OF) (JULY) )
where 4 is reusable,
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J. RECREATIONAL MATHEMATICS, Vol. 33(2) 138-143, 2004-2005

ALPHAMETICS AND
SOLUTIONS TO 32(2) ALPHAMETICS

Edited by: STEVEN KAHAN

Please send solutions and proposals for new puzzles to Steven Kahan, 78-51 220th
Street, Hollis Hills, New York 11364.

Alphametics

2633. Heed the Warning by A. G. Bradbury, North Bay, Ontario

TIME
ALONE
WILL
TELL
LISTEN

2634. A-Cut Above by Bemard J. Portz, Wauwatosa, Wisconsin

GRAB
A
BLADE
HAVE
A
SHAVE

(Find the solution in which the digits in the sum form a decreasing sequence.)

138
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2635.

2636.

2637.

2638.

2639.

2640.

2641.

2642.

ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 33(2) ALPHAMETICS [ 139

Start of the Workweek by Hunter H. Faires, El Paso, Texas

ON+MONDAY+I+AM+A+HUMAN=DYNAMO
(Make the most of MONDAY.)

Elocution Lesson by Chuc[g Porter, Freeport, Texas
HOW)x(NOW)-BROWN=COW

Sum Long Words by Mike Keith, Richmond, Virginia
POSTCANONICAL
TRIPARTITION
COCONSPIRATO

S
R

Stranded by Bor-Yan Chen, Taiwan, China
(DNA)x(RNA)=MYGENE

Doubly True—English by Junya Take, Kanagawa, Japan
TEN + FIFTEEN + SIXTYSIX = FORTYONE + FIFTY

Doubly True—German by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany

2(TAUSENDSIEBEN) + 2(TAUSENDEINS) + TAUSEND
+96(SIEBEN) + 304(DREI) + 400(EINS) = SIEBENTAUSEND
(2(1007) + 2(1001) + 1000 + 96(7) + 304(3) + 400(1) = 7000)

Doubly True—Swedish by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany

(ETT) x (ETT) + (FEM) x (FEM) + (TIO) x (TIO) =
(TRE) x (TRE) + (SEX) x (SEX) + (NIO) x (NIO)
(Ix1+5x5+10x10=3x3+6%x6+9x9)

Basic Instinct by Frank J. Mrazik, Montreal, Canada

SMILE+IT'S+A+LITTLE=TEASER
(Solve this alphametic in three consecutive integer bases.)
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62 / ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 34(1) ALPHAMETICS

2720. Annual Alphametic by Junya Take, Kanagawa, Japan

IV+X1+XVI+XVII+CMLX+M=MMIX
(4 +11-+17+ 17 +960 + 1000 = 2009)

v

2721. 80/90—English by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany

Solve simultaneously:

2ATWENTY) + 2(TEN) + NINE + 4(TWO) + 3(ONE) = EIGHTY
TWENTY + THIRTY + NINE + 5(THREE) + 4(TWO) + 8(ONE) = NINETY

2722. 80/90—Italian by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany
Solve simultaneously:

VENTUNO + DODICI + DIECI + NOVE + 7(DUE) + 14(UNO) = OTTANTA
2(DODICI) + UNDICI + 5(NOVE) + OTTO + DUE = NOVANTA
QRI+12+10+9+7(2) + 14(1)=80; 2(12) + 11 +5(9) + 8 +2 =90)

2723. Not Square? by Chuck Porter, Freeport, Texas

(PIE)x(ARE)=ROUND
(The largest PIE, please.)

2724. Hope For-The Future by Andrzej Bartz, Erlangen, Germany
(YESY+(WEF+(CANP=0BAMA

2725. Justice by Frank J. Mrazik, Montreal, Quebec

A+TRIAL=BY)x{JURY)
(We require a prime JURY here.)

2726. 1t Speaks For ltself by Frank J. Mrazik, Montreal, Quebec

STATE + CAPITALS + ANNAPOLIS + ATLANTA + DES + MOINES +
LANSING + LINCOLN + LITTLE + ROCK + MONTGOMERY +
MONTPELIER + OLYMPIA + PIERRE + SALEM + SALT + LAKE +
CITY + TOPEKA + TRENTON = SACRAMENTO
(Solve in base 16.)

ALPHAMETICS AND SOLUTIONS TO 34(1) ALPHAMETICS [ 63

2727. Skeleton—1 by Junya Take, Kanagawa, Japan

* ¥ ¥ X ¥ ¥

" * ok oK k%

R

* GG x ox ox
¥ S oF o* ok ox ox (No star is equal to S.)
* x * G G * x v

X xR X X x G

* ok ok F G G o X * x4

2728, Skeleton—2 by Junya Take, Kanagawa, Japan
* Kk X Ok *
*

*

* % *|w w
* % ¥

(No star is equal to K.)

* 4 ¥ K| ¥

* | *

* | * *
IEE
% * %
I
IR R AR+
R kR ok o*
Al* ¥ R/ x|*

Solutions to 34(1) Alphametics

2669. Good Medicine by Truman Collins, Lake Oswego, Oregon
Solve the alphametic
MENTAL + HEALTH = MATTERS.
Solution: 123408 + 920849 = 1044257,

2670. Look! It's Joan of Arc! by A. G. Bradbury, North Bay, Ontario
Solve the alphametic

HE + SAW + WHAT + WAS + AT = STAKE,
where STAKE is prime.

Solution: 27+ 139 + 9230 + 931 + 30 = 10357,
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Rekordowe alfametyKki w jezyku polskim autorstwa
Andrzeja Bartza

Jak sam napisat:

»Kazdy z nich to tygodnie,

a w niektorych przypadkach
miesiqgce nieprzerwanej pracy
(24/7) moich komputerow,

ze 0 moim naktadzie pracy
nie wspomne...”

f . «in ostal. Lepszym rezultatem | NOWym POLEKIT T 7( =4 1
r i astro NOMICZ Nego e » 1y
SrWS2EQ0 2 NICh 1o Zaxresy asi o 0 ‘ :
. 2/ ?  do szcste] potggy, NAaso 2 Wiglkiego SHOWT Ik

- T O 2 ¢ NHLION + OSIEMSET + 2
OSEMSE TOSIEMNONILIONOWOSIEMSETOSIEM 4+ 7 x W&~ NOWOSEM

X
oy ~eMERA - (S CETOSIENMNONILONOW
STOOSIEM + 9952 x STO 4 972 x OSIEN OSIEMS ETC

M U NOW

.0 E-6 M9 T8

Rozrywka dla Kazdego, 6/2007

Rozrywka dla Kazdego, 2 /2006



Inne polskie akcenty
w Journal of
Recreational
Mathematics



Z listu Pana Andrzeja Bartza:

».Michat Szurek, jeden z organizatorow i cztonek Komitetu
Programowego konferencji odegrat w historii moich
zainteresowan kryptarytmami istotng role.

W roku chyba 1983 dowiedziatem sie od Marka Penszki
(wowczas cztonka redakcji "Rozrywki”), ze jedynym Zrodtem
dostepu do czasopisma "Journal of Recreational Mathematics”
jest pewien matematyk z Uniwersytetu nazwiskiem Michat
Szurek, ktory jest w posiadaniu licznych jego rocznikow.

Bez wiekszych problemow odnalaztem Michata, ktory
wspaniatomysinie wypozyczyt mi posiadane roczniki

I umozliwit mi w ten sposob pierwszy kontakt z JRM.

Obaj wyzej wspomniani opublikowali w dawnych czasach
pare kryptarytméw w JRM...”



Kryptarytmy Marka Penszko

6 x OWCA + 6 x BARAN = STADO
JRM 12(2) 1979-80

CHMURA + CHMURA = DESZCZ
JRM 12(3) 1979-80

Kryptarytmy Michata Szurka

DESZCZ + DESZCZ + DESZCZ = POWODZ
JRM 14(1) 1981-82

|IAM = DALI

JRM 21(2) 1989



Jak to rozwigzac...”?



SEND
Przyklad. Rozwigzemy stynny alfametyk + MORE
Dudeneya. Ponumerujmy kolumny od prawe; MONE Y
do lewej. Mamy wtedy z kolumny 5, ze M =1
(jedyna mozliwa cyfra z przeniesienia z kolumny 4).
Otrzymujemy wiec

SEND
+10RE

10O0NEY

Dalej z kolumny 4 dostajemy, ze S+1 wynosi co najmniej 9,
awiecS=8lubS=9oraz O = 0. Mamy wiec

SEND
+1 0RE

1I0NEY



Gdyby byto przeniesienie z kolumny 3 do 4, to musiatoby byc¢
E=9iN=0, co jest niemozliwe, bo mamy juz O = 0. Skoro wiec
nie ma tego przeniesienia, to musi by¢c S = 9.

Mamy wiec

9END
+1 ORE

10 NEY

Gdyby nie byto przeniesienia z kolumny 2 do 3, to musiatoby
byC E = N, co jest niemozliwe. Musi wiec by¢ N = E + 1. Gdyby
nie byto przeniesienia z kolumny 1 do 2, to byloby N+ R=E
(mod 10),awiecE+1+R=E (mod 10),astad R=9, co jest
niemozliwe, bo juz mamy S = 9. Musi wiec by¢ R = 8. Mamy
wiec



Poniewaz mamy przeniesienie z kolumny 1 do 2, to musi by¢
D+ E=10+Y.Y nie moze by¢ rowne ani 0 ani 1, mamy wiec, ze
D + E wynosi co najmniej 12. Dalej, D jest rOwne co najwyzej 7
(819 s3juz,zajete”), podobnie N jest rOwne co najwyzej 7,

a poniewaz N =E + 1, to E jest rOwne co najwyzej 6 (ale nie
mniej niz 5, bo razem z D musi dawac co najmniej 12). Gdyby
byto E = 6, to musiatoby by¢ D = 7, ale wtedy mielibysmy
rowniez N = 7, co jest niemozliwe. Otrzymujemy wiec, ze E=5
idalej N=6,D =7 orazY = 2. Ostatecznie mamy

9567
+1 085



Przykitad. Rozwigzemy kryptarytm Feynmana. _ __ _ A__:_A_
p—"
Zauwazmy najpierw, ze A— A =0 oraz, —_A
ze pierwsza cyfra w Il odjemnej jest rowna 1. TA
Mamy wiec A
cdA _ — 0
A : aAb . s
~Taa T W celu wyznaczenia wartosci A
badamy iloczyny
1 _ _ A
g h A aAb aAb
. X ¢ X d
N 0




Po analizie tych iloczynow dochodzimy do wniosku, ze b =4, c
=7,d = 2. Stad juz tatwo dostajemy, ze A = 8 oraz h = 6.
Mamy wiec

728 _
_ _ _ _ 8 _ _ a 8 4
cfee Z iloczynu
1 _ _ 8
g 6 8 a84
X 8
- -0 _
872 T
872

- - - - otrzymujemy, zZe a = 4.




Mamy wiec rowniez od razu,zee=3,f=3, g=9.

7 28 _

3

3

8

8

8

8

Cyfra setek w ostatnim
mnozeniu czastkowym moze byc
roéwna tylko 2 lub 3, stad
ostatnig cyfra ilorazu musi byc¢ 9,
bo jedynie 9 X 484 = 4356
spetnia ten warunek.



Ostatecznie otrzymujemy wiec




Przykiad.
Rozwigzemy kryptarytm
Michata Szurka.

Latwo zauwazyc, ze pod literg I moze sie ukrywac jedynie cyfra 2.
Oczywiste jest bowiem, ze nie moze to byc cyfra 1, zas 3
podniesione do najmniejszej mozliwej dwucyfrowej potegi -
czyli do 10 - jest rowne 59049, jest wiec liczba pieciocyfrowq!
Wystarczy wiec teraz znalezc taki wyktadnik potegi o podstawie
2, aby otrzymac w wyniku potegowania liczbe o cyfrze jednosci 2.
Warunek ten spetnia 13, mamy wiec

213 = 8192.



Przyklad. Rozwigzemy krzyzowke liczbowa.

4 poziomo moze by¢ rowne jedynie 16 lub 81,
ale poniewaz nie ma trzycyfrowego szeScianu
liczby o cyfrze setek 8, wybieramy 16. Wtedy

4 pionowo jest rowne 125. Z kolei 6 poziomo
jest rowne 2345.

Poniewaz 3 pionowo jest liczbg pierwszg, to

5 poziomo moze by¢ rowne jedynie 49 lub 81.
Uwzgledniajgc fakt, ze nie ma trzycyfrowego
kwadratu liczby pierwszej o cyfrze setek 4,
wybieramy 81. Wtedy 5 pionowo jest rowne 841
(kwadrat liczby 29). 8 poziomo jest wtedy rowne
210 (jako iloczyn liczb 5, 6 i 7), za$ 7 pionowo
wynosi 50 (jako suma liczb 8, 9, 10, 111 12).

3 pionowo moze byc¢ liczbg 11, 31, 41 lub 61,

ale po sprawdzeniu, ze w 2 pionowo

5632 = 83X11, wybieramy 31 i wtedy

1 poziomo jest rOowne 6543.

Poziomo:

1) liczba sktadajgca sie z czte-
rech kolejnych cyfr w po-
rzadku malejgcym.

4) kwadrat kwadratu liczby.

5) kwadrat liczby.

6) liczba skfadajgca sie z czte-
rech kolejnych cyfr w po-
rzadku rosngcym.

8) iloczyn trzech kolejnych
liczb naturalnych.

1 2 3

4 5

6 7

Pionowo:

2) iloczyn szescianu liczby
i liczby pierwsze;.

3) liczba pierwsza.

4) szescian liczby.

5) kwadrat liczby pierwsze;.

7) suma pieciu kolejnych
liczb naturalnych.

,Rozrywka. Nie Tylko Sudoku” 1/2009
Autor: Zbigniew Zarzycki



Na zakonczenie ciekawostka....

W eliminacjach korespondencyjnych XI Szaradziarskich
Mistrzostw Polski w roku 2006 (co - jak sie okazato - miato
ogromne znaczenie!) pojawito sie ,liczbowe” zadanie, ktore
sprawito wszystkim sporo ktopotow...

6002

O-literowy, o poczgtkowej lite-
rze P.

Nr 34 Arkadiusz Dybata

Rozrywka 1/2006



Rozwigzanie.

ROK NA OPAK

PO Zanagramowaniu otrzymujemy wyraz

PAROKONKA

(dorozka zaprzezona w pare koni)...



Zadanie domowe;-)

+

US A C

+ USSR g
?

USTA
USTA® .
AL US

] 7 (Cztery

— rozwigzania)
—

PEACE

MWZ _ OA E A

JMM . MR D E

(Pod literami na niebieskim tle
ukrywaja sie cyfry nieparzyste) (Po rozwiazaniu litery ustawione w kolejnosci odpowiadajacych
im cyfr utworza 10-literowe powiedzonko)



Polecam...
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Dziekuje za uwage!



