Kolokwium, 9.04.2001 grupa I

. Zdarzenia A, B, C sa niezalezne, przy czym P(A) = P(B) =1/2, P(C) =
1/3. Oblicz P(A — (BU(C)).

. Rzucamy trzy razy moneta, a nastepnie tyle razy kostka ile wypadto ortéw.
Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze

a) wyrzucimy co najmniej jedng szdstke ?

b) wyrzuciliémy same orly jesli wiadomo, ze wyrzuciliémy przynajmniej
jedna szostke ?

. Niech X ma gesto$é f(z) = Ce™1#l. Znalezé C, P(X > —1) i dystrybuante.

. Niech X ma rozktad wykltadniczy z parametrem 2. Znalezé rozktad
a) Y =e %,

b) Z = min(X, X?3).

Czy sa to rozklady ciagle? Jedli tak, to znalezé gestoscé.

. Jest noséb Ay, As, ..., A,. Osoba A; dostaje kartke ze znakiem +. Z praw-
dopodobienstwem p, 0 < p < 1, zmienia znak na przeciwny i podaje kartke
osobie As. Ona znowu z prawdopodobiefistwem p zmienia znak na przeciw-
ny i podaje kartke osobie Ag, itd. Na koncu po oddaniu kartki przez osobe
A,, zaobserwowano znak +. Jakie jest prawdopodobienistwo, ze osoba A;
nie zmienila znaku?

. Niech X,, oznacza najdluzsza serig¢ orléw w n rzutach moneta (np. dla
ciagu OORROROOORO, X;; = 3). Udowodnij, ze

a) P(X, > Aogyn) — 0dla X > 1,

b) P(X, > Alogyn) — 1dla0 < A < 1.

Kroétkie odpowiedzi
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.C=1P(X>-1)=1-3e !, dystrybuanta 1 — e " dlat > 0i e’ dla
t <O.

. Obarozklady sa ciggle. Y ma gestos¢ 2t o<i<1y, zas Z ma gestosé 26_%[{,521}4-
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Kolokwium, 9.04.2001 grupa II

. Zdarzenia A, B, C sa niezalezne, przy czym P(A) = P(B) =2/3, P(C) =
1/2. Oblicz P(A — (BU(C)).

. Rzucamy trzy razy moneta, a nastepnie tyle razy kostka ile wypadto re-
szek. Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze

a) wyrzucimy co najmniej jedng jedynke ?

b) wyrzuciliémy same orly jesli wiadomo, ze wyrzuciliémy przynajmniej
jedna jedynke ?

. Niech X ma gestosé¢ f(x) = 2Ce*l. Znalezé C, P(X > —2) i dystrybu-
ante.

. Niech X ma rozktad wykltadniczy z parametrem 1. Znalezé rozktad
a)Y =e %,

b) Z = min(X, X*).

Czy sa to rozklady ciagle? Jedli tak, to znalezé¢ gestosc.

. Jest n oséb A1, Ag, ..., A,. Osoba A; dostaje kartke ze znakiem +. Z praw-
dopodobienstwem p, 0 < p < 1, zmienia znak na przeciwny i podaje kartke
osobie Ay. Ona znowu z prawdopodobienstwem p zmienia znak na przeciw-
ny i podaje kartke osobie Ag, itd. Na koncu po oddaniu kartki przez osobe
A,, zaobserwowano znak +. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze osoba A;
nie zmienita znaku?

. Niech X,, oznacza najdluzsza serie ortéw w m rzutach moneta (np dla
ciagu OORROROOORO, X;; = 3). Udowodnij, ze

a) P(X,, > Aogyn) — 0dla A > 1,

b) P(X, > Aloggn) — 1dla0 < A < 1.

Kroétkie odpowiedzi
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. C=1,P(X>-2)=1-3e 2 dystrybuanta 1 — e * dlat > 0i e’ dla
t <O0.

. Obarozktady sa ciagle. Y ma gestos¢ t1o<i<1y, zas Z ma gestoscé e_tl{t21}+
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