Kartkéwka 4
gr.1, 12 stycznia 2009

1. Niech S, = >1_, #QXk, gdzie X1, Xs, ... sg niezaleznymi zmiennymi
o rozktadzie jednostajnym na (—1,1).
a) Znajdz ciag (a,) taki, ze (S? — a,)n>0 jest martyngatem wzgledem
filtracji generowanej przez ciag (X,).
b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno? (Wsk.: |a — b| <
(a—0b)+2bdlaa,b>0.)

2. Dany jest ciag zmiennych losowych X, o wartosciach catkowitych taki,
ze Xo =1, | X, — X,_1] < 1, limsup,_ ., | X,| = 0o p.n. oraz (X? — in)
jest martyngatem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 = inf{n:|X,| =
5}, oblicz Er.

Kartkowka 4
gr.2, 12 stycznia 2010

1. Dany jest cigg zmiennych losowych X, o warto$ciach catkowitych ta-
ki, ze Xo = 2, | X, — X,,1] < 1, limsup,_, |X,| = oo p.n. oraz
(X2 — %n)@() jest martyngalem wzgledem pewnej filtracji. Niech 7 =
inf{n: |X,| = 6}, oblicz Er.

2. Niech S, =3}, ﬁXk, gdzie X1, Xo, ... sa niezaleznymi zmiennymi
o rozktadzie jednostajnym na (—1,1).
a) Znajdz ciag (a,) taki, ze (S? — a,)n>0 jest martyngatem wzgledem
filtracji generowanej przez ciag (X,).
b) Czy ten martyngal jest zbiezny prawie na pewno? (Wsk.: |a — b| <
(a —b) +2bdla a,b > 0.)



