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Kartkéwka 3
gr.1, 9 stycznia 2012

Niech M; = W2 —t oraz N; = [3 W2dW,. Wykaz, ze ciag

2n

Sn = Z Mtk/n(Ntk/n - Nt(k—l)/n)
k=1

jest zbiezny wedlug prawdopodobienstwa i przedstaw jego granice w
jak najprostszej postaci.

Znajdz proces (A;)i>0, ktérego trajektorie maja wahanie ograniczone na
przedziatach skonczonych taki, ze Ay = 0 oraz proces X; = sin(2W; —
3t) — A; jest martyngatem lokalnym. Wykaz, ze X; jest martyngatem
oraz EX? < 4t.

Ciagly martyngat lokalny (M;);>0 spetnia lim; o (M); = oo p.n.. Niech
7 :=1inf{t > 0: (M), = 1}. Wykaz, ze E(M, — My)* = 1.

Kartkéwka 3
gr.2, 9 stycznia 2012

. Zmajdz proces (A;)i>0, ktorego trajektorie maja wahanie ograniczone na

przedziatach skonczonych taki, ze Ag = 0 oraz proces X; = cos(3W; —
2t) — A; jest martyngalem lokalnym. Wykaz, ze X jest martyngatem
oraz E(X; —1)? < 9¢.

Niech M, = W2 —t oraz N; = [3 W3dW,. Wykaz, ze ciag
5n
Sn = My/n(Nekjn — Nege—1)/n)

k=1

jest zbiezny wedlug prawdopodobienstwa i przedstaw jego granice w
jak najprostszej postaci.

Ciagly martyngat lokalny (M;):>o spehia lim; o (M); = oo p.n.. Niech
7:=1inf{t > 0: (M), = 1}. Wykaz, ze E(M, — My)* = 1.



