Rozwiazanie zadania 4 z egzaminu z Rachunku Prawdopodobieristwa (wersja I)

Niech X; (i =1,2,...,10) bedzie zmienna losowa przyjmujaca wartosé 1, jesli i-ty jest wygry-
wajacy oraz 0 w przeciwny przypadku. Oczywiscie zachodza nastepujace relacje miedzy zmien-
nymi losowymi X; a zmiennymi losowymi X i Y opisanymi w tresci zadania:

X:X1+X2+...+X5,
Y=Xg+X7+...4+ X10.
7 dwuliniowo$ci kowariancji mamy

COV(X, Y) = i i COV(XZ‘,X]‘).

i=1j=6
Dla ustalonych i € {1,2,...,5}, j € {6,7,...,10},
Cov(X;, X;) = EX;X; —EX;X; =P(X; = 1,X; = 1) - P(X; = DP(X; = 1)

(ostatnia réwnos$¢ wynika z faktu, ze zmienne X; i X; przyjmuja tylko wartosci 0 i 1). Praw-
dopodobienistwo, ze i-ty los jest wygrywajacy (tj. P(X; = 1)) wynosi % = 1—10. Podobnie
P(X; = 1) = 1/10. Natomiast prawdopodobieristwo i-ty i j-ty los (i # j) sa wygrywajace

(tj. P(X; =1, X; = 1)) wynosi 105 - o5 = 115- Wobec tego
1 1\2 1

Cov(X;, X;) = — —[—) =———.
ov(Xi X3) = 175 <1o> 1100

Ostatecznie,

Con(¥) = 33 (i ) =~~~
&\ 100/ 11000 44



