Zadania na ¢wiczenia z Funkcji Analitycznych, semestr letni 2011 — Seria 5

1. Obliczy¢ calke
/(z —a) H(z—b)"tdz
v

gdzie v = C(r) oraz

a) lal,|b] <,
b) la| <7 < |b],
c) lal,|b] > r.

Czy wynik ulegnie zmianie, jeli zamiast okregu C(r) jako krzywa v wezmiemy brzeg
ograniczonego jednosp6jnego obszaru zawierajacego oba/jeden/zero 7z punktéow a, b?

. Wyznaczy¢ wszystkie mozliwe wartosci catki

gdzie « jest krzywa zamknieta nie przechodzaca przez punkty 0, 1, —1
. Wykaza¢, ze gdy I' jest dowolng krzywa regularng laczaca punkty z = 1, z = re'?
(0 < ¢ < 27) i nie przechodzacy przez poczatek uktadu, to

d
/—z =logr + i + 2kmi,
r z

gdzie k jest liczba catkowita (zalezna od T').
. Obliczy¢ calke
a fv 1427, gdzie 7 jest elipsa 22+ 4% =1,

)
) Jetaa 701 9%
)
)

=3

C

d

fCQa 2+a2dz a > 0;

f,y (z Gea) gdzie v jest brzegiem obszaru ograniczonego, jednospdjnego i zawiera-
jacego a;
e) fC )3 dz;

f) fc 1 )3dZ

2

5. Wykaza¢, ze jesli W, (z) jest wielomianem stopnia co najwyzej n i jesli a € B(r), to

Wi (2) _
/C(T) 727”1(2 —a) dz = 0.



