Zadania na ¢wiczenia z Funkcji Analitycznych, semestr letni 2011 — Seria 2

. Wykaza¢, ze funkcja
a) f(z) = zRez;
b) f(z) = |2
posiada pochodng jedynie dla z = 0.

. Wykaza¢, ze funkcja

xy? (x+i .
2) = %}f’) dlaz=x+4+1iy#0
0 dla z=0

nie ma pochodnej w punkcie 0, mimo ze iloraz réznicowy (f(z) — f(0))/z dazy do okreslonej
granicy, gdy z — 0 po dowolnej prostej.

. Zmalez¢ czedé rzeczywista i urojona funkeji cos z i sprawdzié, ze funkcja cos z spetnia réwnania
Cauchy-Riemanna.

. Wykazaé, ze funkcja analityczna majaca w catym obszarze okreslonogci wartosci rzeczywiste,
musi by¢ stata.

. Zmalez¢ obraz pasa —m < Imz < 7 przy odwzorowaniu w = e*. Wyznaczy¢ obrazy odcinkéw
T = xg oraz prostych y = yo.

. Dla jakich wartosci z = x + 1y wartos¢ funkeji wyktadniczej e jest

a) czysto rzeczywista?

b) czysto urojona?



