
Zadania na ¢wiczenia z Funkcji Analitycznych, semestr letni 2011 � Seria 2

1. Wykaza¢, »e funkcja

a) f(z) = zRez;

b) f(z) = |z|2

posiada pochodn¡ jedynie dla z = 0.

2. Wykaza¢, »e funkcja

f(z) =


xy2(x+iy)
x2+y4 dla z = x+ iy 6= 0
0 dla z = 0

nie ma pochodnej w punkcie 0, mimo »e iloraz ró»nicowy (f(z)− f(0))/z d¡»y do okre±lonej

granicy, gdy z → 0 po dowolnej prostej.

3. Znale¹¢ cz¦±¢ rzeczywist¡ i urojon¡ funkcji cos z i sprawdzi¢, »e funkcja cos z speªnia równania

Cauchy-Riemanna.

4. Wykaza¢, »e funkcja analityczna maj¡ca w caªym obszarze okre±lono±ci warto±ci rzeczywiste,

musi by¢ staªa.

5. Znale¹¢ obraz pasa −π < Imz < π przy odwzorowaniu w = ez. Wyznaczy¢ obrazy odcinków

x = x0 oraz prostych y = y0.

6. Dla jakich warto±ci z = x+ iy warto±¢ funkcji wykªadniczej ez jest

a) czysto rzeczywista?

b) czysto urojona?
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