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Ozn. [n] ={1,2,...,n}

1.

10.

Rzucono pie¢ razy kostka do gry i otrzymane wyniki zapisano w ciag. Ile jest wynikow,
w ktérych

(a) parzysta liczba oczek wypadta przynajmniej dwa razy?

(b) jedynka pojawita sie doktadnie dwa razy a szotka doktadnie raz?

(c) pojawit sie blok ztozony z czterech kolejnych liczba catkowitych?

. (Kombinacje z powtorzeniami) Na ile sposobéw mozna wybraé k-elementowy ciag

niemalejacy o wyrazach w zbiorze [n]?

. Na ile sposobéw mozna rozmieéci¢ k£ nierozréznialnych kul w n ponumerowanych

pudetkach, jesli
(a) nie ma zadnych ograniczneri?
(b) w pudetku miesci sie tylko jedna kula?

(¢) kazde pudetko ma zawieraé¢ przynajmniej jedng kule?

. e jest réznych wynikéw rzutu r nierozréznialnymi kostkami do gry? Ile réznych

pochodnych czastkowych rzedu r ma funkcja analityczna n zmiennych?

. Wyznacz liczbe rozwiazan réwnania xq + z2 + ...+ x7 = 25

(a) w liczbach catkowitych nieujemnych;
(b) w liczbach catkowitych dodatnich.

. Na ile sposobéw mozna wybra¢ k liczb ze zbioru [n] tak, aby wsréd wybranych nie

byto pary kolejnych liczb naturalnych?

Ile jest n-elementowych ciagéw ztozonych z k zer i n — k jedynek, niezawierajacych
dwoch zer pod rzad?

. (Liczba nieporzadkow) Pokaz, ze liczba D,, permutacji zbioru [n| bez punktu statego

wynosi nl(1 — & + 3 — ... + (=1)"d,). (Méwimy, ze indeks 4 jest punktem statym
permutacji (z1, 2, ..., Ty,) zbioru [n], jesli z; = i.)

. Na ile sposobow mozna wybraé¢ dwa niepuste i roztaczne podzbiory zbioru [n]?

Podaj kombinatoryczny dowéd nastepujacych tozsamogdci:

(a) dla dowolnych m,n,k > 0,

(b) dla dowolnego n > 1,



(c) dla dowolnych 0 < m < n,

(d) dla dowolnego n > 1,

(e) dla dowolnego n > 0,

(f) dla dowolnego n > 1,

11. (Liczby Bella) Pokaz, ze liczba o-cial podzbioréw zbioru [n] wynosi %Z,ﬁio %1



