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Zadanie 1. Niech funkcja f : R — R bedzie dana wzorem f(x) = cosz. Wyznacz

(a) ﬁ flAy], gdzie A,, = (n — 3,n +4),
n=0

(b) | fBul, gdzie B, = [ — &7 — 55+].
n=0

Zadanie 2. W rodzinie wszystkich podzbioréw zbioru N x N wprowadzamy re-
lacje réwnowaznosci = nastepujaco

A=B — <]A| = |B| An[A] = W[B]) dla A, B C N?
gdzie 7 : N? — N oznacza rzutowanie na pierwsza o$, tzn. m(z,y) = .
(a) Znajdz moc klasy abstrakeji [A]= zbioru A = {1} x N.

(b) Udowodnij, ze jesli C' jest niepustym zbiorem skoriczonym, to klasa abs-
trakcji [C]= jest rownoliczna z N.

(c) Znajdz moc zbioru ilorazowego relacji =.

Zadanie 3. Niech F' bedzie zbiorem wszystkich réznowarto$ciowych funkcji f,
ktorych dziedzina dom(f) i zbior wartosci rg(f) sa zawarte w N. Zbior F' jest
uporzadkowany za pomoca inkluzji, tzn. czesciowy porzadek =< w zbiorze F' jest
okreslony nastepujaco

f =g < (dom(f) < dom(g) A f = gldom(f)).
(a) Rozstrzygnij, czy w zbiorze F z porzadkiem =< istnieje element minimalny.

(b) Znajdz moc zbioru wszystkich elementéw maksymalnych w zbiorze F' z
porzadkiem <.

(c)* Udowodnij, ze w zbiorze czesciowo uporzadkowanym (F, <) istnieje taricuch

mocy continuum.

Przypominamy o podawaniu kompletnych i szczegdétowych uzasadnien. Kazde
zadanie prosimy odda¢ na oddzielnej, podpisanej kartce.

Czas pracy: 120 minut. Powodzenia!



