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Na rozwiązywanie dwóch poniższych zadań mają Państwo 90 minut. Zadania proszę
rozwiązywać na oddzielnych kartkach. Każda kartka powinna być podpisana imieniem,
nazwiskiem i numerem indeksu.

1. W zbiorze P(R) określamy relację ≡ tak, że dla dowolnych zbiorów A,B ⊆ R:

A ≡ B wtedy i tylko wtedy, gdy A4B ⊆ Q.

1. Udowodnij, że relacja ≡ jest relacją równoważności na zbiorze P(R).

2. Rozstrzygnij, czy zbiór P(N) jest klasą abstrakcji relacji ≡.

2. Niech Z będzie rodziną wszystkich niepustych i domkniętych przedziałów o końcach
całkowitych, to jest

Z =
{
[k, l] : k, l ∈ Z ∧ k ¬ l

}
,

a Q – rodziną wszystkich niepustych przedziałów domkniętych o końcach wymiernych,
to jest

Q =
{
[p, q] : p, q ∈ Q ∧ p ¬ q

}
.

Rodziny Z i Q porządkujemy przez inkluzję.

1. Ile w zbiorze częściowo uporządkowanym (Z,⊆) jest elementów maksymalnych,
minimalnych, największych oraz najmniejszych?

2. Czy zbiory częściowo uporządkowane (Z,⊆) i (Q,⊆) są izomorficzne?

3. Czy w zbiorze częściowo uporządkowanym (Z,⊆) każdy zbiór ograniczony z góry
ma kres górny?


