
Egzamin ze wst¦pu do matematyki
cz¦±¢ testowa

6 lutego 2015 r.

W ka»dym podpunkcie poni»szych zada« prosimy udzieli¢ odpowiedzi TAK lub NIE na
zaª¡czonym arkuszu odpowiedzi. Ka»da kombinacja odpowiedzi TAK lub NIE w zadaniu
jest mo»liwa.

Czas pracy: 60 minut.

1. Dla k, n ∈ N niech Ak,n = {f ∈NN : f(n) ¬ k}. Wtedy:

(a)
∞⋂
k=0

∞⋂
n=0

Ak,n = ∅,

(b)
∞⋂
k=0

∞⋃
n=0

Ak,n =
∞⋃
n=0

∞⋂
k=0

Ak,n.

2. Dla dowolnych niepustych zbiorów X, Y i dowolnej funkcji f : X → Y prawd¡ jest,
»e:

(a) je±li f jest iniekcj¡, to dla wszystkich A,B ⊆ X zachodzi f [A∩B] = f [A]∩ f [B],

(b) je±li dla wszystkich A,B ⊆ X zachodzi f [A∩B] = f [A]∩f [B], to istnieje surjekcja
g : Y na−→ X.

3. Nast¦puj¡cy zbiór jest przeliczalny:

(a) {x∈R : x2 ∈ Q},

(b) {〈x0, . . . , x2014〉∈R2015 : ∀k<2015 (xk 6= 0) ∧ ∀k, n<2015 (k 6= n⇒ xk ·xn ∈ Q)}.

4. Nast¦puj¡cy zbiór jest mocy continuum:

(a) {f ∈QN : ∃k∈N ∀nk (f(n+ 1)− f(n) = 2)},

(b) {f ∈NN : ∃k∈N ∀nk (|f(n+ 1)− f(n)| = 2)}.

Leszek
Typewriter



5. W zbiorze P(R) de�niujemy relacje:

A 4 B wtedy i tylko wtedy, gdy ∃r∈R (A ∩ [r,+∞) ⊆ B ∩ [r,+∞)),
A ≡ B wtedy i tylko wtedy, gdy A 4 B ∧B 4 A.

Prawd¡ jest, »e:

(a) relacja 4 jest cz¦±ciowym porz¡dkiem na P(R),

(b) relacja ≡ jest relacj¡ równowa»no±ci na P(R).

6. Niech ¬ b¦dzie zwykªym porz¡dkiem w zbiorze R. Wtedy :

(a) 〈Q ∩ ((0, 1) ∪ (4, 5)),¬〉 ' 〈Q ∩ ((0, 1) ∪ (4, 5) ∪ {2, 3}),¬〉,

(b) 〈Q ∩ ((0, 1] ∪ (4, 5) ∪ {2}),¬〉 ' 〈Q ∩ ((0, 1) ∪ (4, 5) ∪ {2, 3}),¬〉.

gdzie symbol ' oznacza izomor�zm zbiorów uporz¡dkowanych.




