Egzamin ze wstepu do matematyki
czesS¢ zadaniowa

6 lutego 2015 r.

1. Niech S = {ACQ: A # (}. W zbiorze S okreslamy relacje rownowaznosci = tak,
ze dla dowolnych A, B S:

A=B wtedyitylko wtedy, gdy VreAJyeB(zr<y)AVyeBIrcA(y <z)
ANVzeAFweB (z 2 w) ANVweBIze A(w > 2).

(a) Rozstrzygnij, czy zbior [0,1] N Q jest w relacji = ze zbiorem [0,1) N Q.
(b) Znajdz moc [A]= (tj. klasy abstrakcji zbioru A) w zaleznosci od A € S.

(¢) Znajdz moc zbioru ilorazowego S/= .

2. Niech F bedzie zbiorem wszystkich takich funkcji f, ze Dy C Ni Ry C {0,1}. Na
F definiujemy relacje czesciowego porzadku < tak, ze dla dowolnych f, g € F:

f =g wtedy i tylko wtedy, gdy f C g.
(Oczywiscie f C g wtedy i tylko wtedy, gdy f jest obcieciem ¢ do zbioru Dy.)

(a) Znajdz moc zbioru wszystkich elementéw minimalnych i moc zbioru wszystkich
elementow maksymalnych w (F, x).

(b) Rozstrzygnij, czy kazdy niepusty tancuch L w (F, <) ma w zbiorze F kres dolny
oraz czy kazdy niepusty laricuch L w (F, <) ma w zbiorze F kres gorny.

(c) Rozstrzygnij, czy istnieje podzbior G C F, taki ze zbior czesciowo uporzadkowany
(G, X) jest izomorficzny ze zbiorem czesciowo uporzadkowanym (P(N), C).

Czas pracy: 100 minut.

Przypominamy o podawaniu kompletnych i szczegélowych uzasadnieii.
Kazde zadanie nalezy odda¢ na oddzielnej, podpisanej kartce.



