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Zadanie 1. W zbiorze ZN wszystkich niesko«czonych ciagów o wyrazach
caªkowitych de�niujemy relacj¦ równowa»no±ci ≡ nast¦puj¡co:

f ≡ g ⇔ ∀n ∈ N
((

f(2n) = g(2n)
)
∧
(
f(n)·g(n) > 0 ∨ f(n) = 0 = g(n)

))
dla f, g ∈ ZN.

(a) Znajd¹ moc zbioru ilorazowego tej relacji.

(b) Wyznacz moc klasy abstrakcji funkcji stale równej zero.

(c) Rozstrzygnij, czy wszystkie klasy abstrakcji tej relacji s¡ równoliczne.

Zadanie 2. W zbiorze Z = {0, 1} × (P(N) \ {∅} ) de�niujemy relacj¦ cz¦-
±ciowego porz¡dku ≼ nast¦puj¡co:

⟨i, A⟩ ≼ ⟨j, B⟩ ⇐⇒
(
i ≤ j ∧ A ⊆ B

)
dla i, j ∈ {0, 1} , A,B ∈ P(N) \ {∅} .

(a) Znajd¹ w zbiorze cz¦±ciowo uporz¡dkowanym ⟨Z,≼⟩, o ile istniej¡, ele-
menty najmniejsze, najwi¦ksze, minimalne i maksymalne.

(b) Znajd¹, o ile istniej¡, kres górny i kres dolny w Z zbioru

X = {⟨i, A⟩ ∈ Z : (i = 1) ∧ (∀n ∈ A ∃k ∈ N (n = 2k))} .

(c) Rozstrzygnij, czy dla ka»dego niepustego Y ⊆ Z istnieje element mini-
malny w zbiorze Y wzgl¦dem relacji ≼.

Przypominamy o podawaniu kompletnych i szczegóªowych uzasadnie«. Ka»de
zadanie prosimy odda¢ na oddzielnej, podpisanej kartce.

Czas pracy: 90 minut. Powodzenia!
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