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Liczby zespolone — zadania dodatkowe

1. Niech z,w € C. Udowodnij tozsamosci
1+ 2 + |2 — wf? = (L4 [2) (1 + [w]*).

2. Dana jest liczba zespolona z taka, ze Re(z) > 1. Udowodnij, ze
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3. Rozwiaz w liczbach zespolonych réwnania

(a) 2% + 2iz% = 3 + 34,
(b) iz2 + (14 2i)z+1=0,
(c) 22 +6(1+1i)22+5+6i =0,

(d) 22 4222 = 2,
(e) (z —1i)* = (z + 2i)*.

4. Wyznacz w postaci algebraicznej pierwiastki zespolone:

(a) stopnia 4 z liczby v/3 +1i
(b) stopnia 3 z liczby 2 + 2i

5. Oblicz czed¢ rzeczywista i urojong liczb:
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6. Rozstrzygnij, czy istnieja liczby catkowite dodatnie n takie, ze
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Jesli odpowiedz jest twierdzaca, wyznacz najmniejsze takie n.

7. Liczby zespolone a, b, ¢ spelniaja warunki

a+b+c#0 i

1 1 1 1
4242 >
Re<a+b+c> Re<a+b+c> 0

la| = [b] = |e| > 0.

Udowodnij, ze

(c) stopnia 3 z liczby 18 4 261
(d) stopnia 4 z liczby —7 + 244

8.

Liczby ug, u1, .

., Up—1 to wszystkie zespolone pierwiastki stopnia n > 2 z 1 upo-

rzadkowane wedtug rosnacych wartosci ich argumentéw gltéwnych. Wyznacz war-

tos¢ sum

(a) oty + w1tz + ugUs + . .. + Up—2Un—1 + Un—1T0,

(b) wdur + udug + uduz + ... + U _SUp_1 +ud_ Uy



