Analiza - klasa 1la Zestaw 4. 18.9.2025
Wzory skré6conego mnozenia I
(a+b)?2=0a?+2ab+ 1%, (a—0b)?2=0a%—-2ab+b> a?—b*=(a—0b)(a+b)

(@+b+c)? =a®+b%+ 2 +2(ab + be + ca)

10.

. Za pomoca wzoréw na kwadrat sumy lub réznicy oblicz 192, 522, 1952, 1072, 9992.

. Za pomocag wzoru na réznice kwadratéw oblicz iloczyny 18 - 22, 53 - 47, 495 - 505.

. Zapisz wyrazenia jako kwadraty.
y? a? 2 1
(a) p* +6p+9 (b)9x2—2xy+§ (c)2a4—4%+5 (d)ab+2+%
. Rozléz wyrazenia na czynniki.
(a) 422 —y?>  (b) a* +4b* (c) 2% + 4y +3y> (d) a'? — 4b'? + 4aBb* — a*b®
. Rozwiaz réwnania.
(a) 22 — 22 =3 (b) 2?2+ =2, (c) 2% + 2z = 4, (d)4x2—2:c:z

. Kazda z liczb calkowitych a, b jest suma dwoch kwadratéw liczb catkowitych.

Wykaz, ze liczba a - b tez jest suma dwoch kwadratéw liczb catkowitych.

. Upro$éé¢ sumy.

k+1

Zme/W ZW—W

. Udowodnij, ze kazda liczba naturalna postaci a* 4+ 3, gdzie a € Nia > 1, jest

suma trzech kwadratow liczb naturalnych.

. Wyznacz wszystkie trojki z, y, z liczb rzeczywistych spetniajacych réwnanie

VE+Vy—1+Vz— :%.

Rozwiaz uklady rownan

(a) 22 + 2y? — 2yz = 100
a
2zy — 22 =100

xy + 2 =8 — 22
(b) S zy +yz =12 — 42
yz 4+ zx = —4 — 22

ZADANIA DODATKOWE

11. Rozwiaz rownanla
1

(4) g + 1 =8 (b) 4a? ~ 27 = > (0) (a? = 2)* =9

4
12. Kazda z liczb calkowitych a, b jest réznica kwadratow liczb catkowitych. Czy
liczba a - b tez jest réznica kwadratow liczb catkowitych?

13. Liczba rzeczywista x spelnia zaleznosé x—l— — = v2++/3. Oblicz wartosci wyrazen
T
1 1
2 ;4
e+ E 1%+ ?
14. Znajdz wszystkie liczby rzeczywiste x,y, z, dla ktérych zachodzi réwnosé

(r—y+2)2=2%—y* + 22

15. Uprosé sumy.

Z\[+\/ﬁ
= 1

Z::( k+1)Vk+kvVEk+1
" 4k

4kt 4+ 1
16. Rozwiaz uklady réwnan.

(x+y) - z+22=-3
(a) §(w+z) z+y>=0

(z4z) y+22=3

292 +422 —4yz +2y+1=0
(b) 3.7, C 2
32 —6z+3=x

17. Rozwiaz uklad réwnan.
2?4+ 2yz+5r =2

Y2+ 222+ 5y =2
22 4+ 2y + 52 =2



