
Zadanie domowe 1.

Termin rozwi¡zania: 2 kwietnia, godz. 23:59.

Zaªó»my, »e maszyna Turinga M dla sªowa wej±ciowego 1n oblicza kod obwodu Cn o n zmiennych,

u»ywaj¡c przy tym O(log n) pami¦ci na ta±mach roboczych. Zaªó»my ponadto, »e obwód Cn

jest formuª¡ Boolowsk¡, tzn. bramki Or i And maj¡ stopie« wyj±cia (fan-out) co najwy»ej 1.

(Ograniczenie to nie dotyczy bramek wej±ciowych i ich negacji.)

Udowodnij, »e wówczas j¦zyk rozpoznawany przez ci¡g obwodów (Cn)n∈N, tzn.

{w ∈ (0 + 1)∗ : C|w|(w) = 1}

jest w klasie zªo»ono±ci L.

Uwaga. Zakªadamy, ze powy»sza maszyna M jest typu o�-line i oprócz ta±my wej±ciowej po-

siada ta±m¦ wyj±ciow¡, na której mo»e wpisywa¢ symbole do pustych klatek ta±my i przesuwa¢

gªowic¦ jedynie w prawo. Ograniczenie pami¦ci dotyczy wyª¡cznie ta±m roboczych; w szczególno-

±ci rozmiar obwodu Cn nie podlega temu ograniczeniu. Kod obwodu nale»y rozumie¢ tak, jak na

wykªadzie; identy�katory bramek mo»na sobie dobra¢ dowolnie w granicach rozmiaru O(log n).

Wskazówka. Udowodnij najpierw, »e ewaluacja formuª Boolowskich mo»e by¢ dokonana w

pami¦ci logarytmicznej.


