
Zadania z Algebry I na 3 listopada 2016 r.

Zadanie 1. Wyznaz grup� automor�zmów grupy:

i) Z,

ii) S3,

iii) Z2 × Z2,

iv) D2·4,

v) Q (grupa kwaternionów).

Zadanie 2. Udowodnij, »e podgrupa obrotów o k¡t 90 stopni w grupie izo-

metrii o±miok¡ta foremnego tworzy podgrup� normaln¡ i zidenty�kuj grup�

ilorazow¡.

Zadanie 3. Wyka», »e S4/V4 ≃ S3.

Zadanie 4. Wyka», »e,

i) o(x) = o(yxy−1),

ii) o(xy) = o(yx),

iii) podaj przykªad, »e o(xyz) 6= o(zyx).

Zadanie 5. Wyka», »e podgrupa indeksu 2 jest normalna.

Zadanie 6. Wyka», »e je±li grupa automor�zmów Aut(G) grupy G jest y-

klizna, to G jest przemienna. Wskazówka: u»yj pierwszego zadania z po-

przedniej kartki i rozpatrz warstwy wzgl�dem Z(G) = {x ∈ G | xy =
yx dla y ∈ G} (entrum grupy G).

Zadanie 7 (*). Wyka», »e je±liH⊳G to funkja π : G → G/H zadana wzorem

π(g) = gH zadaje bijekj� pomi�dzy zbiorem podgrup G zawieraj¡yh H a

zbiorem podgrup w G/H . Sprawd¹ zy bijekja zahowuje normalno±¢.


