Matematyka dyskretna

Zadania domowe na 13 maja 2014 r.

Krotno$¢ wierzchotka v to liczba krawedzi wychodzaca z v, oznaczamy ja przez d(v).
Drzewo to spojny graf bez cykli. Wszystkie rozwazane grafy sa proste (bez petli i wie-
lokrotnych krawedzi). Most to krawedz w grafie, ktorej usuniecie powoduje zwiekszenie
liczby sktadowych.

Zadanie 1. W grupie kn osob kazda osoba zna wiecej niz (k — 1)n innych. Udowodnij,
ze mozna z tej grupy wybra¢ k + 1 osob, z ktorych kazde dwie sie znaja (istnieje klika
(k + 1)-osobowa).

Zadanie 2. Wykaz, ze liczba nieizomorficznych drzew na n wierzchotkach z oznaczonymi
krawedziami wynosi n" 3.

Zadanie 3. Wykaz, ze w kodzie Priifera drzewa T" wierzcholek v wystepuje d(v) — 1 razy.

Zadanie 4. Podaj charakteryzacje drzew, ktorych kody Priifera sa ciagami statymi (odp.
ciagami roznowartosciowymi). Ile jest takich drzew?

Drzewem spinajacym spodjnego grafu G nazywamy podgraf powstaly przez usuniecie
krawedzi z kazego cyklu. Rozciecie G to minimalny zbiér rozspajajacy G.

Zadanie 5. Niech G bedzie grafem spojnym. Wykaz, ze kazde rozciecie G ma krawedz
wspolng z kazdym drzewem spinajacym G. Wykaz, ze kazdy cykl w G ma krawedzZ wspolna
z dopelieniem kazdego drzewa spinajacego G w G.

Zadanie 6. Wykaz, ze graf, ktorego kazdy wierzcholek ma stopieri co najmniej k zawiera
podgraf izomorficzny z dowolnym drzewem o k krawedziach.

Zadania dodatkowe

Zadanie 7. lle jest drzew spinajacych w grafie pelnym na n wierzchotkach?



