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Zadanie 1. Zalézmy, ze G ~ N(0,1), a zmienna Rademachera ¢ jest niezalezna od G.
Wykazaé, ze kazda ze zmiennych X = G, Y = G ma rozktad NV (0, 1) i sa one nieskorelowane,
ale nie sa niezalezne (w szczeg6lnosci nie maja zatem tacznego rozkladu normalnego).

Zadanie 2. Zalézmy, ze zmienne Xi, Xs,... sa niezalezne, przy czym |X;| < K oraz
> Var X,, = +00. Niech S, = X; + ...+ X,,. Wykazac, ze
n>1
S, — ES,
= N(0,1).

\/Var S,

Zadanie 3. Zal6zmy, ze zmienne X1, X, ... sg niezalezne, przy czym EX; = 0, EX? = 1
oraz E|X;|>"° < C dla pewnych C, 6 > 0. Niech S, = X; + ... + X,,. Wykaza¢, ze

5’%:>N(0,1).

Zadanie 4. Zatozmy, ze zmienne X1, Xo, ... sg niezalezne, i przyjmijmy S, = X1 +...+ X,
o, =4/ Var S,,. Wykazaé, ze jesli dla pewnego d > 0 spetniony jest tzw. warunek Lapunowa
1 n
lim Y EIX; - EX,[* =0,

n=—oo g2+9

to wowcezas

S, —ES,
— = N(0,1).
On
Zadanie 5. Zal6ézmy, ze zmienne Xy, Xs, ... sg niezalezne, przy czym Xj; ma rozktad jed-

nostajny na odcinku [—ag, ai]. Niech 02 = Y Var Xj. Zbada¢ zbieznos$¢ wedtug rozktadu
k=1

ciggu
X1+ ...+ X,

)

On

jesli:



(a) cilag (ax)r>1 jest ograniczony i ,, — 00

&)

(b) > a? <
k=1
Zadanie 6. Zatézmy, ze zmienne X5, X3, ... sg niezalezne i majg nastepujacy rozktad
P(X, =n) = B(X, = —n) = o
n — n)= n — —n) = —
2n?
1
PX,=1)=PX,=-1)=1—- —.
(=) =P(X,=-1)=1-
Niech 5, = Xi + ... 4+ X,,. Wykazac¢, ze lim VarSu — 2, ale % = N(0,1) (w szczegdlnosei

nie moze by¢ zatem speliony warunek Lindeberga).



