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Zadanie 1. Wykazaé, ze jesli w definicji stabej zbieznosci zastapimy klase funkcji ciagtych i
ograniczonych klasg funkeji lipschitzowskich i ograniczonych, to otrzymamy to samo pojecie
zbieznosci.

Zadanie 2. Wykazadl, ze ciag zmiennych losowych (X,,),>1 jest ciasny wtedy i tylko wtedy,
gdy dla dowolnego ciagu (a,),>1 zbieznego do 0 ciag (a,X,),>1 zbiega do 0 wedlug praw-
dopodobienstwa.

Zadanie 3. Okredli¢, jaki warunek musi spetnia¢ zbior A C R, aby ciasna byta rodzina
rozktadow:

(a) wyktadnicznych {Exp(\): A € A}, A C (0, 00),
(b) jednostajnych {U([a,b]) : a,b € A,a < b}.

Zadanie 4. Niech X,, bedzie n-wymiarowym wektorem losowym o rozktadzie jednostajnym
na kuli euklidesowej w R™ o $rodku w 0 i promieniu 1. Niech R,, bedzie odlegtoscia X,, od 0.

(a) Wykazaé, ze R, zbiega wedlug prawdopodobienstwa.

(b) Rozstrzygnaé, czy ciag Y, = n(l — R,) jest zbiezny wedlug rozktadu, a jesli tak —
wyznaczy¢ jego granice.

Zadanie 5. Zalozmy, ze zmienne losowe X, i Y,, sg okre$lone na wspoélnej przestrzeni pro-
babilistycznej, przy czym X, ma gestosé g (z) = jn°z* 1y, 1y, a rozktad zmiennych Y, jest
zadany nastepujaco:
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Rozstrzygnac, czy ciag X, +Y,, jest zbiezny wedtug rozktadu, a jesli tak, to wyznaczy¢ jego
granice.

Zadanie 6. Zatozmy, ze X1, Xo, ..., gdzie X,, ~ p,, jest ciagiem zmiennych losowych spet-

niajacych sup E|X,|° < oo dla pewnego § > 0. Wykazaé, ze wéwczas rodzina miar {pi, }n>1
n>1
jest ciasna.



