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Zadanie 1. Wykazaé, ze:

(a) Jesli X,, = X ia,b€R, toaX, +b=aX +0.
(

b) Jedli X, = X iY, = 0, to X,, + Y, = X.

)
)
(c) Jesli X,, = X 1Y, = ¢, gdzie c jest stala, to X,, + Y, = X +c.
(d) Jesli X, = X 1Y, = 0, to X,,Y, = 0.

(e) Jesli X,, = X 1Y, = ¢, gdzie ¢ jest stalg, to X,,Y,, = cX.

(f) Jesli X, = X i |X, — Y, 50, toY, = X.

Zadanie 2. Poda¢ przyktad ciggu dystrybuant F),, ktéry jest zbiezny punktowo, ale funkcja
graniczna nie jest dystrybuanta.

Zadanie 3. Zatézmy, ze X, Xo, ... sa zmiennymi niezaleznymi o rozktadzie jednostajnym
na odcinku [0, 1]. Zbadaé¢ zbieznosé wedtug rozktadu ciagéw Y, = max{Xi,..., X, } oraz
Zn =nmin{Xy,..., X, }.

Zadanie 4. Zal6ézmy, ze zmienne losowe X,,, X o wartosciach rzeczywistych maja gestosci
odpowiednio g,, g wzgledem miary v oraz g, — g prawie wszedzie wzgledem v. Wykazaé, ze

sup 1, (4) = p(A)| < [ |gu(a) = g(a)| dv(a) = 0.
A R

gdzie X,, ~ pn, X ~ p. Wywnioskowaé, ze wowezas X,, = X. Poda¢ przyktad, ze zbieznos¢
wedtug rozktadu w ogélnosci nie implikuje zbieznosci do zera supremum po lewej stronie (w
szczegblnosci moze nie zachodzié¢ zbieznosé g, — g prawie wszedzie wzgledem v).



