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Zadanie 1. Zatézmy, ze f : U — C jest funkcja holomorficzna na obszarze U. Wykazac, ze
jesli f jest roznej od statej i |f(z)| ma minimum lokalne w zg € U, to f(z) = 0.

Zadanie 2. Zatézmy, ze U jest obszarem ograniczonym, a f : U — C funkcja ciggla holo-
morficzna na U. Wykazaé, ze jesli |f| jest staly na brzegu 0U, to albo f jest funkcja stata,
albo posiada co najmniej jedno miejsce zerowe w U.

Zadanie 3. Zalozmy, ze f : U — C jest funkcja holomorficzng okreslona na pewnym oto-
czeniu dysku jednostkowego D. Wykazaé, ze jedli f(0D) C R, to f jest funkcja stala.

Zadanie 4. Rozstrzygnaé, czy istnieje funkcja holomorficzna f : U — C okreslona na
pewnym otoczeniu 0, ktora spetniataby warunek f (%) =f (—%) = # dla nieskonczenie
wielu liczb naturalnych n.

Zadanie 5. Wykaza¢, ze jesli f : U — C okre$lona na pewnym otoczeniu 0 jest holomor-
ficzna, to warunek f (%) =f (—%) = % moze by¢ speliony tylko dla skoniczenie wielu liczb
naturalnych n.

Zadanie 6. Wykaza¢, ze jesli f : U — C okreslona na pewnym otoczeniu 0 jest holo-
morficzna, to warunek f %) = e " moze by¢ spetniony tylko dla skonczenie wielu liczb
naturalnych n.

Zadanie 7. Niech f : C — C bedzie funkcja holomorficzna taka, ze dla kazdego z € C
zachodzi a) Re f(z) > 0, b) |Re f(2)| < |Im f(z)]. Wykazaé, ze w kazdym z tych przypadkow
f jest funkcja stalq.

Zadanie 8. Zalézmy, ze f, g : C — C sa funkcjami holomorficznymi takimi, ze | f(2)| < |g(z)|
dla kazdego z € C. Wykazaé, ze woéwczas f(z) = Ag(z) dla pewnego A € C.

Zadanie 9. Zatézmy, ze f : D — C jest funkcjg holomorficzng na dysku jednostkowym,
przy czym dla nieskoficzenie wielu n € N zachodzi f(2) € R. Wykazaé, ze f(z) = f(2).

Zadanie 10. Zalézmy, ze f : C — C jest funkcja catkowita. Wykazaé, ze zbior f(C) jest
gesty w C.



