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Zadanie 1. Zbada¢ rézniczkowalno$é w sensie zespolonym funkcji:

(a) f(z) =2
(b) f(2) =zRez
(c) f(z) =127

Zadanie 2. Okresli¢, w jakich punktach funkcja f(z,y) = ze¥+iye” traktowana jako funkcja
z C w C ma pochodna zespolona.

Zadanie 3. Zalézmy, ze f = u+1v, gdzie u = Re f,v = Im f, jest funkcja holomorficzna na
pewnym obszarze U C C. Udowodnié, ze jezeli u? = v, to f jest stata na U.

Zadanie 4. Niech f = u+iv. Wykazaé, ze jesli f jest rozniczkowalna (w sensie zespolonym)
w 29 € C, to (Vu(zy), Vu(zp)) = 0. Podaé interpretacje geometryczna tego faktu.

Zadanie 5. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje harmoniczne u : R? \ {0} — R, ktére sg na state
na okregach o srodku w 0.

Zadanie 6. Rozpatrzmy funkcje f : C — C okreslona nastepujaco:
0, z=0
zZ) =
/) {|z|2(1+i)1m22, z#0.

Udowodnié, ze pochodne czgstkowe Re f i Im f spelniaja réwnania Cauchy’ego-Riemanna w
z = 0. Czy f jest rézniczkowalna w z = 07

Zadanie 7. Zalézmy, ze f : U — C jest funkcja holomorficzna. Wykazaé, ze jedli g(z) = f(2)
jest holomorficzna, to f jest stata.



