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Zadanie 1. Wykazac, ze jesli (21, 22, 23) 1 (w1, wo, w3) sa dwiema tréjkami parami réznych

liczb z rozszerzone] ptaszczyzny zespolonej C, to istnieje doktadnie jedna homografia h taka,
ze h(z) =w; dlai=1,2,3.

Zadanie 2. Dla czworki parami réznych punktéw (21, 29, 23,24), zi € C, okreglamy ich
dwustosunek jako

(23 — 21)(214 — 22)

(23 - 22)(24 - 21)'

(Zla 295 %3, 24) —

(a) Wykazaé, ze homografie zachowuja dwustosunek.

(b) Wykazaé, ze jesli (21,22 : 23,24) = (w1, ws : w3, wy), to istnieje homografia przeprowa-
dzajaca czworke punktow (21, 22, 23, 24) na czworke punktow (wy, wo, w3, wy).

Zadanie 3. Wykaza¢, ze kazda homografia h r6zna od identycznosci ma co najmniej jeden
i co najwyzej dwa punkty stale w C. Wykazaé, ze jezeli jedynym punktem statym h jest oo,
to h(z) = z + b dla pewnego b € C, b # 0, natomiast jesli punktami statymi h sa 0 i oo, to
h(z) = az dla pewnego a € C, a # 0, 1.

Zadanie 4.
(a) Wykazaé, ze jesli homografia h ma dwa rézne punkty state «, 5 € C, to spelnia réwnanie

h(z) —

hz)—a z-a

h(z)=p8  z2=p

dla pewnego A # 0.

(b) Wykazaé, ze jesli homografia h ma dokladnie jeden punkt staly @ € C, to spetia

rownanie
1 1
= +h
hz)—a z—«

dla pewnego h # 0.



Zadanie 5. Dla ustalonego zp € C i homografii h okreslamy ciag z,.1 = h(z,), n > 0.
Zbadac¢ zbiezno$¢ ciagu z, w zaleznosci od postaci homografii.

Zadanie 6. Wykazaé, ze homografia h(z) = j—jrz przeksztatca gorng potptaszcezyzne H, na
dysk jednostkowy D. Jak wygladaja przy tym przeksztalceniu obrazy prostych Re z = const,
Im z = const oraz okregdw |z| = const?



