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Zadanie 1. Rozważmy szeregi
∞∑
n=0
anx

n oraz
∞∑
n=0
bnx
n o promieniach zbieżności odpowiednio

R1 i R2. Wykazać, że jeśli R1 6= R2, to promień zbieżności R szeregu
∞∑
n=0
(an + bn)xn jest

równy R = min{R1, R2}. Wykazać, że jeśli R1 = R2, to R  R1 i nierówność może być ostra.

Zadanie 2. Rozważmy szereg potęgowy f(x) =
∞∑
n=0
anx

n o promieniu zbieżności R > 0.

Niech x0 ∈ (−R,R). Wykazać, że f(x) =
∞∑
n=0

f (n)(x0)
n! (x− x0)

n dla |x− x0| < R− |x0|.

Zadanie 3. Znaleźć wszystkie funkcje parzyste f , które są analityczne i spełniają równanie

f ′(x) = xf(x).

Zadanie 4. Wykazać, że funkcja f : R → R zadana wzorem f(x) =
∞∑
n=0

x3n

(3n)! spełnia dla

x ∈ R równanie
f ′′(x) + f ′(x) + f(x) = ex.
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