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VIII seria zadan domowych,
termin: 2 grudnia, godzina 10.15

1. Dany jest wielomian P stopnia n spehiajacy |P| < M na D. Wykazaé, ze
|P(2)| < M|z|" dla kazdego z speliajacego |z| > 1.

2. Zatézmy, ze M, p > 0 oraz ze f jest funkcja catkowita speliajaca | f(z)| < M|z|P
dla wszystkich z € C. Wykazaé, ze f jest wielomianem.

3 (P). Znalez¢ szereg Taylora wokot 0 funkeji f(z) = Y02, 2 oraz wyznaczy¢

jego promien zbieznosci. Rozstrzygnaé, czy f jest rowna swojemu szeregowi Taylora
w (otwartym) kole zbieznosci.

4 (P). Wyznaczy¢ szereg Laurenta wokol punktu zy = i funkeji l;’%f, gdzie log
jest galezia logarytmu w otoczeniu punktu ¢, taka ze log(i) = —%. Wyznaczy¢

pierscien zbieznosci otrzymanego szeregu.

5 (Kazdy podpunkt wart jest 1 punkt).

(a) Rozstrzygnaé, czy istnieje taka funkcja catkowita f, ze ciag o wyrazie f(zn)

I+|2n]
dazy do 1 zaréwno dla kazdego ciagu liczb rzeczywistych (z,,) zbieznego do nie-
skonczonosci, jak i dla kazdego ciagu liczb rzeczywistych (x,,) zbieznego do minus
nieskonczono$ci. o)
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(b) Co jedli 5 o] Zastapimy przez T/ i zapytamy o zbieznos$¢ do 1 dla kazdego

ciagu liczb rzeczywistych (z,,) zbieznego do plus nieskonczonosci?

(c) Co jesli w (b) 1fJ£T;3I zastapimy przez |x,|f(z,)?

6 (Pisemne zadanie domowe za dodatkowe 2 punkty. Termin oddania:
13 stycznia, 10.15.). Dany jest szereg potegowy 1+ > >°, a,2" zadajacy funkcje
f, ktéra jest ciggta na D i holomorficzna w . Zalézmy, ze
— [T < (1+ 1la |2)2
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Wykazaé, ze f ma pierwiastek w D.



