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VII seria zadan domowych,
termin: 25 listopada, godzina 10.15

1. Wyznaczy¢ wszystkie holomorficzne bijekcje f: D — D takie ze f~1: D — D
jest holomorficzna! oraz f(0) = 0.

2. Wyznaczy¢ wszystkie holomorficzne bijekcje f: D — D takie ze f~1: D — D
jest holomorficzna.

3. Niech a € C. Wykazaé, ze (1 + 2)* = e@los(1+2) = o0 0( )z na D, gdzie
(oz) _ a(a71)~-~('ozfn+l)

n n:

oraz Log jest galezia gléwna logarytmu na C\ (—o0, 0].

4 (Zadanie treningowe — nie na punkty; nie bedziemy omawiaé go na ¢wicze-
niach). Wyznaczy¢ wszystkie (izolowane) osobliwosci (na C U {oc}) funkcji f i
okresli¢ rodzaj/typ kazdej z nich? dla:

a) f(z) = 23sint (COS 1); b) f(z) = =2 4e™d)

eZ—e—%

5 (Kazdy podpunkt wart jest jeden punkt).

(a) Czy istnieje funkcja holomorficzna f : C\{0,1, 2,1, ...} — C, ktéra w kaz-

s 49993
dym z punktéw z =1, %, zl,’, ... ma biegun?

(b) Czy istnieje funkcja holomorficzna f : C\ {0, 1, % 5> 3, ...} — C, ktora w kaz-
dym z punktéw z =1, ;, %, .. ma osobliwos¢ 1stotnad?

(c¢) Czy istnieje funkcja holomorficzna f : C\ {1,2,3,...} — C, ktéra dla
kazdego n € N ma biegun rzedu n w punkcie z = n?

6 (P). Dana jest funkcja f: C\ {0} — C holomorﬁczna w C\ {0} i ograniczona
na {|z| > 1}. Wykazac’, ze f(z) = 2%” w1 w(z w) dw dla kazdego z spelniajacego
2| > 1. Obliczy¢ 5

1 z w)
i J|w|=1 w(z—

dw gdy z spehia |z| < 1.

7 (P). Wykaza¢, ze jesli funkCJe catkowite f oraz g spehiaja |f| < [g| na C, to
f = cg na C dla pewnej statej c € D.

8 (P). Niech U bedzie obszarem w C. Zalézmy, ze f: U — C jest taka, ze f21i f3
sg holomorficzne w U. Wykazacé, ze f jest holomorficzna w U.

1Jak sie przekonamy pézniej, holomorficznoéé f~1 wynika automatycznie z zalozenia, ze f jest
holomorficzna bijekcja.
2Jesli osobliwosé jest biegunem, nalezy wyznaczyé jego rzad.



