FAN*

IV seria zadan domowych,
termin: 4 listopada, godzina 10.15

1. (P) Zalézmy, ze u : R™ — [0, 00) jest harmoniczna. Wykazaé, ze u jest stala.

2. Niech I = f| = Rmdz dla R > 2. Wykazaé, ze Iz = 0 dla kazdego R > 2.
3 (P). Niech v(t) =t — zsmt dlat € [—m, .
(a) Dla kazdej z funkcji z+1 i Zil wskazaé obszar (obszary dla poszczegdlnych

funkcji moga sie od siebie r6zni¢) zawierajacy obraz krzywej 7 i funkcje
pierwotng danej funkcji na tym obszarze. Nalezy podac te funkcje pierwotne
w sposob jawny, bez uzycia catek.

(b) Obliczy¢ I, f, gdzie f(z) = szl.

(c) Czy to prawda, ze [, f = [, f dla kazdej krzywej gtadkiej n taczacej —m z 7
omijajgcej punkty —1 oraz 17

4. Wykazaé, ze dla A > 0 zachodzi

w/2 . 1
—Asint o -
/0 e dt = O(A)'

Zadanie fakultatywne — nie na punkty:

5. Niech v: [-Z, 2] — C bedzie zadana wzorem ~(t) = 2¢". Policzy¢

d
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wskazujac obszar U zawierajacy v* = v([—7, 5]) i funkcje plerwotnad F (wyrazona
jawnie, bez uzycia calek) funkcji podcatkowej f(z) = na U, a nastepnie
korzystajac z zaleznosci

| F@)dz = P(3(x/2)) = P(1(-x/2))

z2+1



