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20 stycznia

1. Zalézmy, ze wy,ws € C\ {0} spetiaja wy/ws ¢ R. Wykazaé, ze jesli funkcja
catkowita f spelnia

fz+w) = f(2)= fz+ ws) for every z € C,

to f jest stata.
Jesli nie jest stata, to nazywamy jg funkcjq eliptyczng.

2. Wykazaé, ze funkcja eliptyczna f ma co najmniej dwa (liczac z krotnosciami)
bieguny w rownolegtoboku podstawowym F,.
Liczbe bieqgunow f w Py nazywamy rzedem funkcji eliptycznej f.

3. Wykazaé, ze funkcja eliptyczna f rzedu m ma doktadnie m (liczac z krotno-
Sciami) zer w réwnolegtoboku podstawowym F.

4. Wykazac, ze funkcja eliptyczna f rzedu m w rownolegltoboku podstawowym F
doktadnie m (liczac z krotno$ciami) rozwiazan réwnania f(z) = c.

5. Wykaza¢, ze dla kazdego r > 2 zachodzi
1 1

T <0 i = 00.
(Inl + [m[)"

(m,n)ez?\{0} (m,n)eZ2\{0} (’n’ + |m|)2

6. Danesar > 2, Im7>0,A={n+mm e C: n,m € Z}i A* = A\{0}. Wykazac,

ze
Zi<oo and Zizoo.
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7. Dla ustalonych Im7 > 0, A = {n+7m € C: n,m € Z} oraz A* = A\ {0}

wykazac, ze funkcja
1 1
p> ((2+w)2 - w2>

weA*

1

p(z) = 22

jest (dobrze okreslong) funkcja eliptyczna rzedu 2, z biegunami rzedu 2 w kazdym
punkcie kraty A oraz ze ma okresy 11 7. Kazda taka funkcje nazywamy funkcjg o
(czyt. pe) Weierstrassa.

Komenda na p w LaTeX-u to \wp.

8. Udowodni¢, ze
()2 =4(p — 0(1/2)) (9 — 0(7/2)) (9 — p((1 +7)/2)).

9. Wykazaé, ze kazda parzysta funkcja eliptyczna o okresach 11 7 to pewna funkcja
wymierna funkcji .

10. Wykazaé, ze kazda funkcja eliptyczna o okresach 1 i 7 to pewna funkcja wy-
mierna funkcji p i ¢’



