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— (z1—z3)(22—24)

1. Wykazaé, ze homografie zachowuja dwustosunek (z7; zo; 23; 24) = CEAICEAL

2. Zatézmy, ze zq, 25, 23 sg parami rézne oraz ze wi, Wy, ws sg parami roézne. Wy-
kazaé, ze homografia f(z) przeksztalcajaca z1, 2o, 23 na wy, wy, w3 (odpowiednio)
zadana jest rownaniem

(wis wa; ws; f(2)) = (215 22 235 2).
3. Uzasadni¢, ze dwustosunek (z1; 2o 23; 24) jest liczba rzeczywista wtedy i tylko
wtedy gdy z1, 29, 23, 24 leza na jednym okregu uogoélnionym.

4. Wyznaczy¢ homografie f, dla ktorej f(oo) =1, f(0) = —11 f(i) = 0. Wykazad,
ze f przeksztatca gorng potptaszcezyzne H na otwarty dysk jednostkowy D.

5. Niech f(z) = %(z—i— %) Wykazaé, ze f przeksztalca bijektywnie gérne (otwarte)
pétkole DN {z: Imz > 0} na dolna pdiptaszczyzne H.

6. Wyznaczy¢ wszystkie punkty z, w ktorych dana funkcja ma pochodng zespo-
lona:

ST

(@) f(z) =1z, (b)) flz) =2 (o) f2) =

7. Obliczy¢ calki [ ;. €°dz, [, |2|"dz, gdzie v = {|z| = 1,Im z > 0} z orientacja
od 1 do —1 oraz catkg [, [2]"dz, gdzie n = {|z| = 1,Im 2z < 0} z orientacja od —1
do 1. Czy z + |z|™ jest holomorficzna w dysku jednostkowym D7
8. Podaé przyklad punktéw z;,2z, € C\ R_, takich ze z125 € C\ R_ oraz
Log(2122) # Log(z1) + Log(22).
9. Zalézmy, ze funkcja f: U — C\ {0} jest holomorficzna na obszarze jednospéj-
nym U. Ustalmy a € D oraz A € C, takie ze e = f(a). Wykaza¢, ze calka
= £1€)
1) = [
Ja  f(€)
nie zalezy od drogi taczacej a z z € U zawarte] w U. Wykaza¢, ze I jest holomor-
ficzna gatezia logarytmu funkcji f w obszarze U.

d¢ + A

10. Wykazaé, ze nie istnieje galaz logarytmu na C \ {0}, to znaczy nie istnieje
funkcja holomorficzna f: C\{0} — C speiajaca e/(*) = 2 dla wszystkich punktéw
z € C\ {0}.



