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1. Uzasadni¢, ze kazda homografia jest ztozeniem przesunie¢ z — z + a, jedno-

ktadnosci ztozonych z obrotem z — az (a € C\ {0}) i inwersji (sprzezonych)
1

Z— z7
2. Uzasadni¢, ze kazda homografia jest bijekcja C.

3. Niech f(z) = %(z—l— %) Wykazaé, ze f przeksztalca bijektywnie gérne (otwarte)
pétkole DN {z: Imz > 0} na dolna pdiptaszczyzne H.

4. Uzasadnié, ze homografia przeksztatca okregi uogélnione na okregi uogélnione.

5. Wykaza¢, ze homografie zachowujace dysk jednostkowy D sa postaci
F2) =220 azie 6= arg(f(0)) i a = 7(0)
—az

Uzasadni¢, ze te rodzine przeksztatcen mozna réwnowaznie zapisa¢ w postaci

F(2) = 222 gdzic [af2 — [b[? = 1.

_ (z1—23)(22—24)

6. Wykazaé, ze homografie zachowuja dwustosunek (z1; z2; 235 24) = o) oz

7. Zalozmy, ze zq, 29, 23 s parami rozne oraz ze wi, Wy, w3 s3 parami rozne. Wy-
kazaé, ze homografia f(z) przeksztalcajaca z1, 2o, 23 na wy, wy, w3 (odpowiednio)
zadana jest réwnaniem

(wi; wos ws; f(2)) = (215 225 235 2)-
8. Uzasadni¢, ze dwustosunek (z1; 2o 23; 24) jest liczba rzeczywista wtedy i tylko
wtedy gdy 21, 29, 23, 24 lezg na jednym okregu uogdlnionym.

9. Wyznaczy¢ homografie f, dla ktérej f(oo) =1, f(0) = —11 f(i) = 0. Wykazad,
ze [ przeksztalca gérng potplaszezyzne H na otwarty dysk jednostkowy D.

10. Wyznaczy¢ wszystkie punkty z, w ktorych dana funkcja ma pochodna zespo-
lona:

(@) f(z) =121, () f(2)=2%  (c) f(») =~



