Analiza 1.1
VII seria zadan domowych (na piatek 28 XI, godz. 10.15)

ZADANIA SPRAWDZANE PRZEZ GRADERKE

1. Uzasadni¢, ze szereg jest zbiezny i obliczy¢ jego sume:
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Uwaga: (2n+1)!! oznacza iloczyn wszystkich nieparzystych liczb naturalnych mniej-
szych lub réwnych od 2n + 1.

2. Zbadaé zbieznosé szeregu (kazdy podpunkt wart jest tyle, co 1 zadania)'
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ZADANIE SPRAWDZANE PRZEZ PROWADZACA CWICZENIA
— PROSZE ZAPISAC JE NA OSOBNEJ KARTCE

3. Zalézmy, ze funkcja f:[0,1] — [0,1] spetia |f(xz) — f(y)| < 1/2|z — y| dla
wszystkich z,y € [0, 1]. Wykazaé, ze dla kazdego z € [0, 1] ciag a, = f™(x), n >0
jest zbiezny (f™ oznacza n-krotne zlozenie funkcji f, to znaczy f(©(z) = x oraz
f™(z) = f(f"V(z)) dla n > 1). Uzasadnié¢ ponadto, ze granica g nie zalezy od
wyboru punktu startowego x i jest jedyna liczba w [0, 1] spelniajaca f(g) =

4. Wyrazy ciagu (z,)52, spelniaja dla kazdego n € N nieréwno$¢ |z, — z,_1| < .
Zatézmy, ze A < B < C oraz ze A i C sa granicami pewnych podciggéw ciggu
(xn)22 ;. Wykazaé, ze istnieje podciag ciagu (z,)0, zbiezny do B.

Na drugiej stronie znajduja sie zadania ¢wiczebne — nie na punkty.



ZADANIA CWICZEBNE — NIE NA PUNKTY
5. Obliczy¢ sumy szeregdw
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6. Zbada¢ zbieznos¢ szeregdw:
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7. Niech a > 0. Zbadaé zbieznosé szeregéw (w zaleznosci od parametru «):
(a) Zm7 (b) > (Vn+1—n), (c) Y (V2—1)"
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