Stwierdzenie:
f R-catkowalna (fOJR-catkowalna

Stwierdzenie:
Kombinacja liniowa dwéch funkcji R-catkowalnych jest R-catkowalnaii
b b b

J(af+ bg): ajf+ bIg

lloczyn 2 funkcji R-catkowalnych jest R-catkowalny
Stwierdzenie:

b b

f < g sg R-catkowalne, to J' f(x)dx < J g(x)dx

Stwierdzenie:
b b
asbO f f(x)dx]| < “ £ ()|dx

Stwierdzenie:
Jesli f R-catkowalna na przedziale zawierajgcyma,b,c to

[ f@)dx= [ f@)dx+ [ f(x)dx
Stwierdzenie;l ’ )

Jesli f R-catkowalna na [a,b], to funkcja F:[a,b] — O danawzorem F'(x) = I f(x)dx
jestciggta, a nawetLipschitzowska
Stwierdzenie:

X

F(x)-= J f(x)dx if catkowalna na [a,b], to F’(x)=f(x) dla kazdego x[a,b] w ktérymf

jest ciggta. W szczegdlnosci jesli f jest ciggta, to F jest jej funkcjg pierwotng

Whiosek:
b
f:[a,b]~ O R-catkowalnad Oe >O0istnieje wielomianw(x) t.z. I |f(x) - w(x)|dx <¢
Uwaga:
Funkcja monotoniczna na przedziale domknietymma zbiér punktéw nieciggtosci miary 0
i jest ograniczona, czyli jest R-catkowalna
Whiosek:
f:[a,b]- O monotoniczna 0 [Oe >0istnieje wielomian w(x) monotoniczny na [a,b]t.z.
b
J f(x) = w(x)ldx < ¢
Uwaga:

Przeciwobraz zbioru miary 0 nie musi by¢ miary 0

Stwierdzenie:
Dla catki niewtasciwej sumy Riemanna nawet przy drobnym podziale moga by¢ bardzo
odlegte od catki

Stwierdzenie:

Jesli Z a, zbiezny,to lim a, =0
Stwierdzenie:
Zmiana kolejnosci wyrazéw szeregu moze prowadzi¢ do zmiany sumy, gdy szereg nie

jest bezwzglednie zbiezny
Stwierdzenie:

Jesli z a, i z b, zbiezne, to dla dowolnycha,b 0 0(C) szeregZ (aa, + bb,) jest
zbiezny i Z (aa, + bb,) = az a,+ bz b,

-1-



Stwierdzenie:
Jesli On a,>0toiloczyn |-| a, jestzbiezny = Z Ina, jestzbiezny

Stwierdzenie:
2

sinx = xljlél- E%@ %

Uwaga:

Jesli Da,>0i lima;;1 = g,tolim4fa, = g, ale nie odwrotnie!
Stwierdzenie:

|7+ el< 71+ el

7= 0= 0r()=0
Stwierdzenie:

Jesli z an(x1 - xo)" jest zbiezny i (k-xo[< [X;-Xo[} to szeregi Z an(x- xo)" [

Z nan(x - xo) "' 53 bezwzglednie zbiezne. Zbieznoé¢ na zbiorze {x: (k-xol< [¥:-XoT}

jest niemal jednostajna
Stwierdzenie:
« < Udal
(14 x)" = y I x" dla kO<1
n=0 n
Stwierdzenie:
lloraz dwdch funkgji analitycznych jest analityczny

Jx jestanalitycznaw x # 0

" jestanalityczna wszedzie

sinx jest analityczna wszedzie

Inx jest analityczna wszedzie

tgx jest analityczny”

funkcje wymierne sg analityczne
x% = *"* jestanalityczna poza 0

Wzor:
Promien zbieznosci szeregu potegowegoR wyraza sie wzorami:

1
limsup ’(/a»n|

IE lim‘ D
an+1

1 1
Gdzie 6 przyjmujemyza o, a — za 0
00

Stwierdzenie:
Wewnatrz kota zbieznoéci funkcja x - 2 an(x - xo) " jestklasy C®

Stwierdzenie:
Kombinacja liniowa, iloczyn funkgji analitycznych w x, jest funkcjg analityczng w xo
Stwierdzenie:
Jesli f jest analityczna w X, i ma promien zbieznoscir, to f jest analityczna w w kole
{xXx-xor}i jest tamklasy C*
Stwierdzenie:
Istnieja funkcje klasy C” , ktére nie sg analityczne (np. funkcja idealnie gtadka)
Stwierdzenie:

® Mam pewne watpliwosci do tg i niewielkie do In



Wewnatrz kota zbieznosci szereg potegowy jest zbiezny bezwzglednie
Stwierdzenie:
1, cosx,sinx, ..., cosnx, sinnx - sg wzajemnie prostopadte wzgledemtego iloczynu

skalarnego

Uwaga:
Zatozenie kryterium Diniego jest spetnione np. w punktach rézniczkowalnosci funkcji f, a
nawetw takich, w ktérych f ma pochodne jednostronne, niekoniecznie réwne, ale
skonhczone

Uwaga:
Zatézmy, ze f i f majg jednostronne granice w punkcie x: f(x*), f(x), f'(x?), f'(x) . Wtedy
5, () - L)

Whiosek:

Jesli f jest catkowalna (f - 2 okresowa) to 8.(f) zbiega jednostajnie do f
Twierdzenie o lokalizacji (tylko informacja)

Jesli f' jest catkowalna na [a,b]0[-m, ], to &,(f) zbiega jednostajnie do f na przedziale [a,b]
Whiosek:

Wielomiany trygonometryczne sa geste w zbiorze funkcji ciggtychi 2m okresowychna O



