Dtugos¢ wykresu krzywej
Dtugoscia wykresu nazywamy kres gérmy dtugosci tamanych wpisanych w wykres

Odlegtos¢ funkcji w zbiorze funkcji catkowalnych
Definicja:
b
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Pole miedzy wykresami ,,porzadnych”funkcijifi g
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Catka niewtasciwa
f:[a,b) - O catkowalna na kazdym przedziale [a,x], xO[a,b]. Wtedy jesli istnieje
lirrl}I f(t)dt, to granice te nazywamy catka niewtasciwa. Je$li jest ona skofczona, to

moéwimy, ze jest zbiezna, a f nazywamy catkowalna.

Warunek Cauchy’egodla catek
Zatozenia:

f:la,b) -~ O
0 c O[a,b) istnieje catka ch(x)dx
Teza: '
ch(x)dx jest zbiezna = De>00c.>00c;,>G
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Wzér Stirlinga

Wzbér:
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Szereqi
Zatozenia:
A A+ .- CiQQ
Definicja:
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Szeregiemz a, nazywamyciag ax, ak+ay---, Z a, .
n=k n=k

Jesli cigg sum czesSciowych ma granice, to nazywamy jg suma szeregu Z a, .

Jesli suma szeregu jest skoficzona, to szereg nazywamy zbieznym, w przeciwnym
wypadku rozbieznym.

Jesli szereg Z jest zbiezny, to méwimy ze szereg Z a, jestzbiezny
bezwzglednie.
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lloczyn Cauchy’ego szeregéw
Definicja:
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Zbieznos¢ ciggéw funkcyjnych




Definicja:
Jesli dla kazdego x ciag (f.(x)) jest zbiezny, to méwimy ze cigg jest zbiezny punktowo.

Definicja:
Jesli cigg jest zbiezny punktowo poza pewnymzbiorem miary 0, to méwimy, ze jest
zbiezny prawie wszedzie.

Definicja:
Ciag funkgji (f,) f.:A- C jestjednostajnie zbiezny do funkcjif:A- C = Oe>00n.>00n>n
OxOA a(x)-f(x)O<<

Definicja:

Jesli (f,) jest jednostajnie zbiezny na kazdym podzbiorze zwartym dziedziny, to méwimy,
ze jest niemal jednostajnie zbiezny.

Zbidr funkgji cigatych
Definicja:

C([a,b]) zbidr funkcji ciggtych (O lub C) okreslonych na przedziale [a,b]
1£1= sup{|f (x):x O [a,]}
Odlegto$¢ miedzy funkcjamifig = ||f - g||

Mnozenie przez statg ||tf|| = |t|||f|| dla tOo(C) fOC([a,b])

Reszta wzoru Tayloraw postaci catkowej
Definicja:
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Szereg potegowy

Definicja:
Szeregiem potegowymo Ssrodku w X, i wspdtczynnikach ag, as,... nazywamyszereg
postaci Z a,(x- x,)"
n=0
Produkt
Definicja:

ﬂan:gw limﬂ a, = g
n= 0 Sy 23
Jesdli g0O\{O}o iloczyn ﬂ a, jestzbiezny

Funkcja analityczna
Definicja:

f:D- 0(C) jest funkcja analityczna w xo < [r>0i (an) t.2. [x-xo<If] f(x)=zw a,(x- x,)"
Stwierdzenie: e

lr+ gl I+ el

I£]= 0 - oxfx)=0

Szereqi Fouriera
Definicja:

m
lloczyn skalarny dwéch funkgiji f,g (f|g) = If(x)g(x)dx
-n

Taki iloczyn utozsamia funkcje réznigce sie na zbiorze miary 0
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Definicja:

Definicja:

Definicja:

m
a, - J f(t)dt - dtugos¢ rzutu prostopadiegof na przestrzen rozpietg przez 1

-n

1 m
a,(f)-= - I f(¢)cosktdt - dtugos¢ rzutu prostopadtegof na przestrzen rozpietg przez
coskx
1 T
b(f)=— J f(t) sin ktdt - dtugos¢ rzutu prostopadtego f na przestrzen rozpieta przez
I
-T
sinkx

0, (f)x)= % + Z (ak coskx + b, sinkx) rzut f na pierwsze 2n+1wektoréw
k=1

przestrzeni

Jesli s=xti funkcja podcatkowa jest okreslona, to

" in(2n+ 1)2
5 (f)(x) = nlff(x-s)sm(zslz—ni)zds

. . . a 4 .
Wielomian trygonometryczny, to wielomian 70 + Z (ak coskx + b, sinkx
k=1



