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Zadanie 11.
Wyznacz wielomian p jak najnizszego stopnia taki, ze
p(x) =y, Px)=0, 0<i<n,

gdzie punkty x; sa parami rézne. Odpowiedz podaj ‘w jezyku’ odpowiednich wielomianéw
Lagrange’a.

Zadanie 12.
Niech B, f bedzie n-tym wielomianem Bernsteina dla funkcji f. Jak szybko blad aproksy-
macji jednostajnej || f — B, fllc(o,1)) zbiega do zera dla funkeji f(z) = 2°?

Zadanie 13.

Wykaz, ze sposréd wielomianéw p stopnia co najwyzej n spehiajacych p'(1) = A, naj-
mniejsza norme jednostajna na [—1, 1] ma wielomian AT, /n?, gdzie T;, jest n-tym wielomia-
nem Czebyszewa.

Zadanie 14.

Korzystajac z twierdzenia o alternansie wykaz, ze dla dowolnej funkcji f € C([a,b]) ele-
ment optymalny w przestrzeni II,, wielomianéw algebraicznych stopnia < n jest wyznaczony
jednoznacznie.

Zadanie 15.
Dla z € R, niech z, = max(0,z). Wykaz, ze kazda naturalna kubiczna funkcje sklejana s
stopnia 2m + 1 oparta na wezlach xg < 1 < - -+ < x, mozna przedstawi¢ w postaci

s(z) = w(x) + Zak(:c — )2

gdzie a; € R, a w jest wielomianem stopnia co najwyzej m. Ponadto,

n

Y g =0 dla i=0,1,...,m.
k=0

Zadanie dodatkowe

Wykaz istnienie alternansu w przypadku aproksymacji w przestrzeni II,, wielomianéw alge-
braicznych stopnia < n. Dokladniej, jesli wielomian v, jest optymalny dla f € C([a,b]) to
istnieja punkty a < zp < x1 < -+ <z < boraz s € {—1,+1} takie, ze

f(xl) - Un(l‘,) = S(—l)in — Un”C([a,b}) dla 0<i<n+1.



