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Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem pi-
szacego oraz jego nr. indeksu.

Nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli kto§ ma, musza byé schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusz-
nikéw serca.

Nie wolno korzystac z ksigzek, tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadniaé¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktore

zostaly udowodnione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

Za kazde zadanie mozna otrzymacé od 0 do 14 punktow.

1. Niech f(z) = Za'4/3 — 3 p11/3 _ 958/3 4 355/3 4 322/3.

Flz) = (r—l)(af:%)(m)?

Zachodza wtedy réwnosci: oraz

F(z) = “(”1)“3?3%9”2*”“(1) , edzie 1,56 < xo < 1,57 i p? < 4q.
a. Znalez¢ przedzialy, na ktorych funkcja f jest rosnaca i przedzialy, na ktérych jest ma-
lejaca.

b. Znalez¢ przedzialy, na ktérych funkcja f jest wypukta i przedziaty, na ktérych jest wklesta.
c. W jakich punktach funkcja f ma lokalne ekstrema?

d. Znalez¢ jednostronne pochodne funkcji f w punkcie 0, jesli istnieja.

e. Naszkicowa¢ wykres funkcji f uwzgledniajac otrzymane rezultaty.

2. Dla jakich liczb p > 0 catka [~ jest zbiezna?
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3. Znalez¢ dtugosé wykresu funkcji f:[1,2] — R okreslonej wzorem f(x) = flx \/W%;Mdt.

4. Niech f,(z) =ne "* (6296 — 1) dlaz>0in=1,2,3,....
a. Czy ciag (fn) jest punktowo zbiezny na pélprostej [0,00) 7
b. Czy ciag (fn) jest jednostajnie zbiezny na pétprostej [0,00) 7

Odpowiedzi szczegdlowo uzasadnic.

5. Niech f:]0,1] — [0,1] bedzie réznowartosciowa funkcja ciagla i niech f(0) = 0 oraz
f(1) = 1. Definiujemy fi(z) = f(z) oraz foy1(z) = fn(z) dla n=1,2,3,..., z € [0,1].
Udowodni¢, ze jezeli ciag f, jest jednostajnie zbiezny na przedziale [0,1], to f(z) =z dla

kazdego = € [0,1].




