Analiza 1,, egzamin, cze$¢ zadaniowa 17 czerwca 2008
15:35 — 18:35

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem pi-
szacego oraz jego nr. indeksu.

Nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusz-
nikéw serca.

Nie wolno korzystac z ksigzek, tablic ani notatek!

Wizystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére

zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

Za kazde zadanie mozna otrzymaé od 0 do 14 punktow.
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1. (a) Wykazaé, ze szereg Zm jest zbiezny dla kazdej liczby rzeczywistej x .

n=0

(b) Niech f(z)= Zm dla z € R.

n=0
(c) Znalez¢ zbidr wszystkich punktéw cigglosci funkcji f.
(d) Znalezé zbior wszystkich punktéw rézniczkowalnosei funkeji f .
(e) Obliczyé¢ f/(0).

2. (a) Znalez¢é promien zbieznosci R szeregu potegowego

io: (_1)n . x2n+1
= (2n+1)-47
(b) Czy ten szereg jest zbiezny dla x = R? Czy ten szereg jest zbiezny dla x = —R?
(c) Niech A bedzie zbiorem wszystkich = € R, dla ktérych rozwazany szereg jest zbiezny.
Czy jest on jednostajnie zbiezny na zbiorze A7
(d) Czy jest on niemal jednostajnie zbiezny na zbiorze A?

(e) Znalezé sume badanego szeregu dla dowolnego = € A.

3. Niech f(z) = 57=— dla z € R.

2+sinx
(a) Obliczy¢: foﬂ/z f(x)dz.

(b) Obliczyé: [™ f(x)da.

4. (a) Rozwinaé¢ w szereg Taylora wokét punktu p = 0 funkcje f(z) = 22 1In(4 — 2?).
(b) Obliczyé f(2008)(0).

5. Niech f:[0,00) — R bedzie ograniczona, funkcja wypukls, dwukrotnie rézniczkowalna,.
Wykazaé, ze dla kazdej liczby 2 > 0 zachodzi nieréwnosé f/(z) <0.




