Analiza I,, kolokwium drugie, 16 maja 2008
16:00 — 18:30

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem pi-
szacego, jego nr. indeksu oraz nazwiskiem osoby prowadzgcej ¢wiczenia i nr. grupy ¢wiczeniowej.
Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréow, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusz-
nikéw serca.

Nie wolno korzystac z ksigzek, tablic ani notatek!

Wizystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére

zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

0. (a) Poda¢ definicje funkecji catkowalnej w sensie Riemanna.
(b) Poda¢ przyktad ograniczonej funkcji f:[7,13] — R niecatkowalnej w sensie Riemanna.
(¢) Podaé przyktad funkcji f:[1,00) — R takiej, ze calka niewlasciwa floo f(x)dz jest

zbiezna, a catka [ |f(z)|dz — rozbieina.
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2. Rozwazmy calki z parametrem p > 0:
I = /01 Llﬂ; %) 4 I = /100 71n(133: %) 4.
(a) Dla jakich p > 0 calka I; jest zbiezna?
(b) Dla jakich p > 0 calka Iy jest zbiezna?
(c) Obliczy¢ catke I dla p=2.
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4. Niech f:R — R bedzie funkcja ciagla i niech T > 0 bedzie ustalong liczba. Wykazaé,

ze calka faa+T f(x)dz nie zalezy od wyboru liczby a € R wtedy i tylko wtedy, gdy f jest
funkcja okresowsg o okresie T', tzn. f(x +T) = f(x) dla kazdej liczby z € R.




