Analiza I, , egzamin, 14 wrzesnia 2006

9:00 — 12:30

Rozwigzania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego, jego nr. indeksu

oraz nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia i nr. grupy ¢wiczeniowe;j.

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatorow, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen elektronicznych;

jesli kto$ ma, musza by¢ schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Wiszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i N ALEZY powolywacé sie na twierdzenia, ktére zostaly udowod-

nione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

1.1

1.2

Wykazaé, ze catki foﬂ/Q In(sinz)dzx i fOW/Q In(cosz)dx sa zbiezne i znalezé ich réznice.

Wykazaé, ze foﬂ/z In(sinz)de = — =22

2. Rozstrzygnaé, dla jakich a € (0,00) zbiezna jest calka fooo fjif;m dx jest zbiezna, a dla jakich jest zbiezna
bezwzglednie.
3.1 Udowodni¢, ze catka [ Si;#dx jest zbiezna.
, . . in? X in2
3.2 Wykazaé, ze hlir(r)l+h > S(gh;;h = }ILILI%)% 3o | snonh
3.3 Niech g(h) =377, :"“;72"" € R. Znalezé wszystkie punkty ciaglosci funkcji .
4.1 Niech f(z)=(m—z) dla 0 <z <27, f(0) =0 iniech f(z+27)= f(z) dla z € R. Znalez¢ szereg Fouriera
funkeji f 1 wyjasnié, dla jakich 2 € R f jest on zbiezny do liczby f(z).
4.2 Wykazadé, ze szereg Fouriera funkcji f jest zbiezny jednostajnie na kazdym przedziale domknietym [a,b] C (0, )
5.1 Wykazaé, ze funkcja g zdefiniowana w zadaniu trzecim jest rézniczkowalna we wszystkich punktach = € (0, ).
5.2 Udowodni¢, korzystajac w razie potrzeby z twierdzen sformulowanych w poprzednich zadaniach, ze zachodzi

) s 00 gin?
réwnosé [ L dr = 7.

Niektére bardzo cenne informacje (przydatne, choé¢ wiekszosé niekoniecznie dzis):

2+2 =4, sin(2z) = 2sinzcosx, In(ab) = Ina + Inb, (cosz) = —sinz, (sinz) = cosz, (tgx) =1+ tg’x,
(ctgz) = —1—ctg’z, sinf =cos T, cosa—i—cosB:Qcoso‘Twcoso‘T*B, ﬁ:#—#, (nz) =1, (e“)I:e”.



