Analiza 15, egzamin, 22 czerwca 2006

9:00 — 12:30

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego, jego nr. indeksu
oraz nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia i nr. grupy ¢wiczeniowej.

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatorow, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen elektronicznych;
jesli kto$ ma, musza by¢ schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Wzystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére zostaty udowod-

nione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.
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Wykazaé, ze funkcja g:R — R jest klasy C'°.
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2.2 Niech f,(z) = [slnx— 72} . Wykazaé, ze fn'" (%) = Vo

2.3 Wykazaé, ze funkcja fr(L") ma w przedziale (0,27) co najmniej n pierwiastkéw.
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3.1 Dla 0 < = # 1 definiujemy: f(x) = ff ﬁdt. Zaktadajac, ze istnieje granica A = lim1 f(z) i przyjmujac
xr—
f(1) = X wykazaé, ze funkcja f:(0,00) — R jest rézniczkowalna, Scisle rosnaca i $cisle wypukla.

3.2 Znalezé granice A = lim1 fx).

4. Niech ciag (a,) bedzie zdefiniowany za pomoca réwnosci:
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Udowodni¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi réwnosé

(2n+3)any = Zanfkak = anto + An-101 + - - + Goay, .
k=0

5.1 Niech f(z) = |cos §|. Znalez¢ szereg Fouriera funkcji f i wykazaé, ze jest on zbiezny jednostajnie do funkcji f.

5.2 Znalezé sumy
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Niektore bardzo cenne informacje (przydatne, cho¢ wiekszosé niekoniecznie dzis):
2+ 2 =4, (cosx) = —sinz, (sinz) = cosz, (tgz) = 1 +tg?z, (ctgz) = —1 —ctg?x, sinT = cos T
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