Egzamin z analizy matematycznej 1, 6 marca 2003, czes¢ zadaniowa
Nalezy wszystkie swoje stwierdzenia szczegétowo uzasadniaé. Wolno powolywac sie na twierdzenia
znane z wykladu lub é¢wiczen, w przypadku stosowania innych twierdzen nalezy je udowodnic.
Kazde zadanie nalezy napisaé¢ na oddzielnej kartce, bo bedzie sprawdzane przez inna
osobe. Zacza¢ nalezy od podpisania czterech kartek: w lewym goérnym rogu pro-
sze podaé nr swojego indeksu, swoje imie i swoje nazwisko, w prawym — nazwisko
wyktadowcy

Kazde zadanie warte jest 25 punktow.
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jest zbiezny i znalez¢ jego granice.

1. Niech ag = % 0raz ap41 = Ay +

2. Wyjasni¢, czy nastepujacy szereg jest zbiezny bezwzglednie, warunkowo, czy rozbiezny.
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3. Niech f:IR — IR bedzie funkcja rézniczkowalns taka, ze f'(0) =1, f/(1) = 2. Znalezé

liczbe a > 0 taka, ze funkcja ¢ : IR — IR okreslona wzorami:

dla x > 0,
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jest ciagla.

4. Niech f:R — R bedzie funkejg ciagly taka, ze f(z +1) = f(z) dla = € R. Wykazaé, ze
(a) istnieje liczba zg € R taka, ze f(zo) = inf{f(x): =€ R};
(b) dla kazdej liczby a € R istnieje liczba b € R taka, ze f(a+b) = f(b).



