Matematyka B, kolokwium, 9 kwietnia 2018 r., 18:30 — 20:30

Rozwiazania réznych zadan nalezy napisac¢ na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem piszacego,
jego nr. indeksu.

Nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen elek-
tronicznych; posiadane musza by¢ schowane i wytaczone! Nie dotyczy rozrusznikéw serca.
Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére
zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

Nalezy przeczyta¢ CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

1. Niech z = (V2+V3+iv2-V3).
(2 p.) Obliczy¢ |z|.
(3 p.) Obliczy¢ 22 i 2%

(5 p.) Znalez¢ takie liczby z,y € R, ze z
2019

2018 — 2 + yi oraz takie liczby u,v € R, ze

= u+ vi.

2. Niech f(z) =2 + 1. Inz — 1n(1 +2?) dla z € [1, 3],
(1 p.) Obliczyé pochodng funkeji f. Uproscié¢ otrzymany wynik.
(6 p.) Obliczy¢ dlugosé wykresu funkcji f.
(3 p.) Obliczy¢ pierwsza wspoétrzedna srodka ciezkosdci wykresu funkeji f.

3. Niech f(z) = %2 dla z € [0, 3].
(6 p.) Obliczy¢ pole powierzchni P powstatej w wyniku obrotu wykresu funkcji f wokot osi
OY o 27 radiana.
(4 p.) Obliczy¢ trzecia wspdlrzedna srodka ciezkosci powierzchni P.

4. (10 p.) Znalezé wszystkie liczby zespolone z, dla ktérych spetniona jest réwnosé

2T =272 41622 — 2432 =0.

5. Znalezé wszystkie takie funkcje $cisle malejace f: (0,00) — (0,00), ze dla dowolnej liczby
p > 0 styczna do wykresu funkcji f w punkcie P = (p, f(p)) przecina o§ OX w punkcie
A = (a(p),0), 0§ OY — w punkcie B = (0,b(p)) i odcinek OP, O = (0,0), dzieli tr6jkat
AOB na dwa tréojkaty o roéwnych polach.




