Matematyka A — kolokwium
29 marca 2017 r., godz. 18:05 — 20:00

Rozwiazania réznych zadan nalezy napisac¢ na réznych kartkach, bo sprawdza je rézne osoby.
Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem piszacego,
jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej I nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.

Nie wolno korzystaé z urzadzen elektronicznych (kalkulatoréw, telefonéw komérkowych
itp.); posiadane musza byé schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusznikow serca.

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadniaé¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére
zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

Nalezy przeczytaé CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!
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3 p.) Rozstrzygnaé, ktora z liczb /2 esnrdy i /2 e *dx jest wieksza.
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(2 p.) Rozstrzygnaé, ktora z liczb [ e™*dz i [ e®*dz jest wigksza.

2. Niech f(x) =32?dlaz € R i a <b. Niech A = (2a, f(2a)) i B = (2b, f(2b)). Niech S oznacza
zbiér ztozony z punktéw lezgcych jednocze$nie pod prostg AB i nad wykresem funkcji f.
(2 p.) Znalezé taka liczbe ¢ € R (w zaleznosci od a i b), ze styczna do wykresu funkcji f
w punkcie C' = (¢, f(c)) jest réwnolegla do prostej AB.
(2 p.) ZnaleZé pole zbioru S w zaleznosci od parametréw a i b.
(2 p.) Znalezé pole trojkata ABC w zaleznosci od parametr ow a i b.
(4 p.) Znalezé $rodek ciezkosci zbioru S w zaleznosci od parametr ow a i b zakladajac, ze

zbior S jest jednorodny.

3. (10 p.) Niech f(x) = —%COSZE—F %lnﬂ dla 7 <z < 3.
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Obliczy¢ dtugos¢ wykresu funkcji f.

4. Niech A= {(z,y,2): y*+22<cos’z i 0<z<
(5 p.) Obliczy¢ objetos¢ zbioru A.
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(5 p.) Znalez¢ érodek ciezkosci zbioru A.

5. (10 p.) Obliczy¢ catke I%de.




