Matematyka A, kolokwium, 26 listopada 2014, 18:15 — 20:05

Rozwiqzania roznych zadan majq znaleZé sie na roznych kartkach, bo sprawdzaé je bedq rézne

osoby.

Kazda kartka musi byé podpisana w lewym gébrnym rogu imieniem i nazwiskiem piszgceqgo,

jego nr. indeksu, nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzqcej cwiczenia.

Nie wolno korzystac¢ z kalkulatorow, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen

elektronicznych; nalezy je wylaczy¢ i schowaé! Nie dotyczy rozrusznikéow serca.

Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek! Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno

i nalezy powolywac sie na twierdzenia, ktore zostaly udowodnione w czasie zajeé .

Nalezy przeczytaé CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

1.

(Ipt.) Niecha,=1l-5+3-3+5-5+7—5+ " +tmg sz mT 3
dla n =1,2,3.... Obliczy¢ a; i as. Nie trzeba upraszczac.

(1 pt.) Wykazaé, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé a, < a1 .

(1 pt.) Niech b, =14+3—-3+1t++ -3+ +p5+mg 1 dan=1,23....
Obliczy¢ by i by . Nie trzeba upraszczac.

(1 pt.) Wykazaé, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nier6wnosé b,, < b1 .

(4 pt.) Wykazaé, ze a, < 1 — 5= oraz bpy1 < by + m = bn + (% - n+—1) dla

n=234,. .., wieC byy1 <botg—mg <bptg=1+5+3+3—7 <1+3+¢.

(2 pt.) Wykazaé, ze istnieja granice lim a, i lim b, oraz %—k lim a, < lim b,.
n—oo n—oo n—oo n—oo

. Niech A = (1,2,3), B = (5,6,10), D = (4,8,9), A1 = (2,6,11), czworokat ABCD

jest réwnoleglokiem, podobnie czworokaty: ABB1A,, ADD{A, i AyB1C1D1.
a. (3 pt.) Obliczy¢ pole tréjkata AD A,

b. (3 pt.) Obliczy¢ objeto$¢ réwnolegloscianu ABC' DA B1C1D; .

c. (2 pt.) Obliczy¢ odlegloéé punktu B od plaszczyzny ADA; .

d. (2 pt.) Obliczy¢ objeto$é¢ czworoscianu ABDA; .

. Obliczy¢ granice ciagu (a,,), jezeli a, =

a. (2 pt.) nln % , b. (2 pt.) Vn+sinn-sin(vn+9—+yn+1),
) V20141 1126+n26.0,999™
c. (3 pt.) sin(7v4n*+3), d. (3 pt.) = vn:3n+1§;570,99n :

. (5 pt.) Obliczy¢ lim (/3" + (1,8)2" oraz lim (/3" + (1,3)%".

(5 pt.) Obliczy¢ lim {/n3-3"+n2-(1,8)2" oraz lim {/n?-3"+n-(1,3)4".

n—oo

. Niech ap € (0,2) i apny1 =an(2—a,) dla n=0,1,2,....

(4 pt.) Wykazaé, ze a, <1 oraz any1 > a, dla n=1,23,...
(3 pt.) Dowiesé, ze ciag (a,) ma granice i znalezé ja.

(3 pt.) Niech ¢ = lim a, . Dowie$¢, ze g — ani1 < (9 —a,)? dla n=1,2,3,...
n—oo

Fakciki: 14+ 1 =2, 62 = 36; 72 = 49; 8 = 64; 132 = 169; 172 = 289; 182 = 324;
O0<z<§=sinzr<x<tgr; x<1:>1—|—x§em§ﬁ; —l<z= = <In(l+z) < x;



