Matematyka A, kolokwium, 2 listopada 2011, 18:05 — 19:55

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach, bo sprawdzaé je beda rézne osoby.
Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego,

jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢éwiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.

Nie wolno korzystaé z kalkulatorow, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen elek-

tronicznych; jesli ktos ma, musza byé schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusznikow

serca.

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktore

zostaly udowodnione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

Nalezy przeczytaé CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

0 V3 V3

1. (4 pt.) Dla jakich liczb rzeczywistych x zachodzi réwnoéé |2 -3z 22| =07
1 1 0
(2 pt.) Obliczy¢ objeto$¢ czworoscianu, ktérego wierzchotkami sa punkty:
(0,0,0), (0,v/3,v/3), (2,—-6,4) oraz (1,1,0).
(2 pt.) Dla jakich liczb rzeczywistych z wektor [2,—3z,22] jest prostopadly do iloczynu
wektorowego [2,2,0] x [0, =7, —7]?
(2 pt.) Znalezé punkt X, ktéry dzieli odcinek o koncach A = (3,3,7), B = (—2,—2,-8),
w stosunku 2 : 3, tzn. % = %
2. (3 pt.) Poda¢é definicje kosinusa dowolnego kata ¢ > 0.
(3 pt.) Znalezé kosinus kata « miedzy wektorami [1,—2,—2] i [—4,—1,8].
(2 pt.) Niech =7 — «. Znalez¢ sin 3. Wykazaé, ze 3 > %
(2 pt.) Wykazadé, ze jesli liczba b jest miara kata § w stopniach, to b > 45°
3. (4 pt.) Poda¢ definicje logarytmu liczby = przy podstawie c¢. Jakie liczby wolno logarytmo-
wacé i przy jakich podstawach?
(6 pt.) Wykazaé, ze: 2logh+log13+ 3log2 < %10g27+210g 17 < log 3+ 3logh +log 7.
4. (6 pt.) Znalezé granice lim {/n2112011 41 01" +4-0,997 - (\/n +12y/n —\/n+ 13) .
n—oo
(2 pt.) Ile stopni ma kat ~, ktéry ma % radiana? Znalez¢ wysokos¢ tréjkata réwnobocznego
o boku 1.
(2 pt.) Czy istnieje taka liczba k € N, ze jesli n > k, to \/n F12ym — \/n +13>3tgT?
5. (2 pt.) Niech a, :%—i—%ﬂ—f—%ﬁ—k'-wkﬁ dla n=1,2,3.... Obliczy¢ a1, as 1 a3.
t. a jakich liczb n € zachodzl nierownosc a, > Gnp+1, & dla jakich nierownosc
(3 pt.) Dla jakich liczb N hodzi nierd $¢ i dla jakich nierd $¢
an < an+1?
(2 pt.) Wykazaé, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé 1 > a,, > %
(3 pt.) Wykaza¢, ze 1> lim a, > 3.




