Matematyka A, kolokwium dodatkowe, 1 czerwca 2010, 18:05 — 19:55

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach, bo sprawdzaé je beda rézne
osoby.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem piszacego,
jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozruszni-
kéw serca.

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywac sie na twierdzenia, ktére

zostalty udowodnione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

Nalezy przeczytaé CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

1. (10 pt.) Wykazaé, ze dla dowolnych liczb calkowitych a,b istnieja takie liczby calkowite
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Zmnalez¢ wartoéci i wektory wlasne macierzy ( 5 153 )

T,y , 7€

Naszkicowaé wektory wilasne.
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Czy istnieja takie wektory u i v, ze ||Ad| < ||d]| i ||AV] > ||V]?

Czy istnieje taki niezerowy wektor w, ze [[AwW| = ||w| 7
-1 V3 0
2. (10 pt.) Niech A=| —/3 —1 0
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Znalez¢ wartosci 1 wektory wlasne macierzy A.
Zmalezé wartosci i wektory wlasne macierzy A1,
Zmalezé wartosci i wszystkie wektory wlasne macierzy A3.

Znalezé macierz A3
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3. (10 pt.) Niech A=§ 8 1 4
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Zmalezé wartosci 1 wektory wlasne macierzy A.
Znalez¢ wartosci i wektory wlasne macierzy A~1.
Znalez¢ wartosci i wszystkie wektory wlasne macierzy A2 .
Znalezé macierz A2 .

Znalez¢ wszystkie takie wektory v € R3, ze ||AV| = ||V .
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4. (10 pt.) Rozwiaza¢ uklad réwnan {z (8) = —6x(t) = 3y(t),
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—14x(t) + 25y(t),

5. (10 pt.) Znalez¢ rozwigzanie uktadu réwnan { Z/jl(t) — _ox(t) + 16y(1),

ktére spetia warunek z(0) = -2, y(0) = —1.

Ciekawostka: A(av + W) = aAV + SAW, AaV + W) = aA\V + AW dla kazdej macierzy A
i dla dowolnych wektoréw v,w i dowolnych liczb «a, 3, A.



